ECUACIONES DIFERENCIALES: GUIA N°3

Resolver las siguientes ecuaciones:

a)
b)
c)
d)

e)

Xy dx+ (1+ X2) dy=0 Variables separables.
(X3 + y3) dx—3xy’dy =0 Homogénea

(X+ y+1) dX+(2X+ 2y + Zl)dy = 0 Coeficientes lineales
(X2 +In y) dx* x/ ydy =0 Exacta

(7X3 +3X°y + 4y) dx + ( A5+ x+ Ey) dy = C Factor integrante

Clasificar y resolver las ecuaciones de primer orden:

a)
b)
<)
d)
e)

f)

(x +y +x)dx+xydy—

(4x°y3- 2y) dx+( *y*-x?)dy = 0

(x sen( y/x) y cos (y K)dx+x cos(y X)dy=

( 269" + 4% )dx+(2xyexy 3y2)dy: C

(2x Y2+ 4XPy + 2xy° + Xy +2y)dx+ 2(y3+x2y+x)dy: C
y(x+y)dx=x’dy

Resolver las ecuaciones:

b)

c)
d)
e)
f)
9)

h)

XJ1-y dx—4/1-y* dy=0
(tox) jy—Zy 0

dy
X—+
et A y?

eVdx+e’*dy =0

(¢ -1) oy =x(x-1)
(xseny 1)dy+cos y dx =l
(1 xy’dx — 2x%y dy = O)
(1-x

1- )+2xy0



p)
a)

)
s)

B
u)

2x3%+(y3—x2y):o
(xzy—xy2+yz)dx+(x3+x2y+xy2)dy=0
(sen x+y)dy+(y cosx—xz)dx: C
yy'+y? cotx= cosx
y\/4x27—y2dx:2xy dx— 2x°dy = C
xdy:(y+x\/x2Ty2)dx

(x—sen3y)dy=sen y [tosy dx

(x+ yex)dx—xeidy:O
(2x—y—-4)dx—(x-2y+Q)dy=C
__Xx+ty+l
X+Yy
(yeX +ey)dx+(ex+xey)dy:0
y(1+ y3)dx+ x(y3—2)dy) =0
y(eXy + y)dx+ x(eXy +2y) =0

sen x(2+ 3y senzx)dx+ secx dy = |

Resolver la Ecuacion diferencial a partir del cambio de vasable se indica:

a)
b)
c)

d)

Resolver cada ecuacion mediante un factor de integraciénojmmu(x, y) =x"y

a)

b)

c)

d)

(x+y-2+1/x)dx—(2-x-y)dy=0 con X+y=u
x(x+\/§)dx+2 ydy=0 cony=u’
xzydx—(x3+y5)dy=0 conx=uy

e’ (1+1/y)dx+x/y dy=0 conx=ue',y=v

m

(—Sy4 +x3y) dx+(xy3—3x4)dy: 0
y(y2+1)dx+x(y2—1) In xdy=0
2
(senx-x cos X dx+ {x_z_xsenx]dy: C
y y
y(4xy+3)dx+x(3xy+ Jdy= G

Hallar la ecuacién de las curvas tal que la parte de la tengerp(x, y) comprendida

entre el eje x y el punto de tangencia quede dimidiadel @pe v.



7.-

10.-

11.-

12.-

13.-

14.-

16.-

La normal en el puntqD(X, y) de unacurva, cortaaleje X e MyalejeY en Q: Hallar

la ecuacion de la curva que pasa FR(Z,ZL) y manera que M dimide el trazo PQ.

Obtener la ecuacioén diferencial asociada a la familia de t@rewntia de radio fijo y centro
en el eje de las X.

Hallar la ecuacion diferencial de la familia de parabolas fago origen y directriz
paralela al eje Y.

Encontrar la familia de curvas tal que el punto tersaccién de una tangente cualquiera
con el eje X, tenga una absisa igual a la mitad de la alsiparnto.

En una curva, la distancia desde la proyeccion del putémgencia en el eje X a la recta
tangente es constante. Determinar la ecuacion diferencial queaegphegho y encontrar
la familia de curvas.

Encontrar la familia de curvas que cumplan que laalagmcada punto de ella,
comprendida entre los ejes coordenados quede dimidiadamortelde contacto.

expresar mediante un ecuacion diferencial el siguiente hetheea del triangulo formado
por la recta tangente en P, la recta normal en P y el eje ¥ossiante.

un cuerpo parte del reposo y se sumerge poco apoeoliguido venciendo una resistencia
proporcional a su velocidad después de trascurridos t segehdmmento de partida.

Hallar el tiempo que se necesita para vaciar un estanauiicdide radio 8 dm. Y altura
10 dm. A través de un orificio circular de 1/12 dm. Deéaasltuado en el fondo del
estanque, sabiendo que por un orificio de ese tipo sale agiaavalacidad aproximada de

v:4,8/hd—m
Seg.



