P2.-

GUIA GEOMETRIA ANALITICA

Determinar si las siguientes ecuaciones represenganircunferencia o no; si lo son determine su

centro y radio.

P3.-

P4.-

P5.-

P6.-

P7.-

P8.-

P9.-

P10.-

P11.-

P12.-

P13.-

P14.-

i) 2x% +2y? -6x+10y+7=0.
i) 4%* + 4y +28x -8y +53=0.
ii) 16x* +16y° —64x+8y +177=0.

Dadas las ecuaciones anteriores, ¢basta que A =ar8 que la ecuacidon represente una
circunferencia?. Justifique.

Hallar la ecuacién de la circunferencia déoréd cuyo centro se encuentra en la interseccidagle
rectas L, :3Xx—2y—-24=0;L,:2x+7y+9=0. Determina este punto de interseccion
graficando en tu calculadora.

Dada la ecuacién de la circunferengie— 3)? + (y + 4)? = 36. Demostrar que el punto ( 2, 5 )
es interior a la circunferencia y el punto ( -4,k )exterior.

Una cuerda de la circunferencia® + y2 =25 esta sobre la recta cuya ecuacién es
X=7y+25=0. Encuentre la longitud de la cuerda.

Determina graficamente los puntos de interéacci de las rectas
L, :9x+2y+13=0;L,: X-y—-1=0 y encuentra analitcamente la ecuacién de la
circunferencia asociada a ellos.

Hallar la ecuacién de la circunferencia qusappor el punto M ( -3, 6 ) y es concéntrica a la
circunferencia X* + y* +3x—4y -1=0.
El espejo de un faro de un automdvil tiene foparabdlica, encuentre la ecuacién de esta parabola

teniendo en cuenta que el diametro del faro es da2@ la profundidad de 15 cm. El eje OX es el
eje del faro, el origen de las ordenadas esta sitmdi parte profunda del espejo.

Se arroja directamente hacia arriba desde/ell del suelo una pelota con una velocidad inidal
vy = 32%99 . La altura viene dada pog = 32 —16t2 cons medido en metros tyen segundos.

a) Determinar la maxima altura que alcanza la pelota.
b) Indicar en qué instante la pelota toca el suelo.

La trayectoria descrita por un proyectil latwwhorizontalmente desde un punto situagonaetros

_2y2

sobre el nivel del suelo. La rapideZ m/s ) esta dada por la ecuaciih = ( ) Oy, dondex

es la distancia horizontal desde el lugar de lanzemigg = 9.8 m/$. Se lanza horizontalmente una
piedra desde un punto situado a 5 m de altura sblmeelo con una velocidad inicial de 80 m/seg,
calcular la distancia horizontal al punto de caida.

Hallar la ecuacion de la parabola cuyo vémista sobre la recta de ecuacigy:— 3X = 0, que su
eje sea paralelo al eje de coordenadague pase por los puntos (3,5)y (3,-1).

Demuestre que el vértice es el punto de ldprgue esta mas cerca del foco.

Pruebe que la cuerda focal de la parélkyéla= 4px con puntos finalesX;, y1 ) y (X, Y2 ) tiene
longitud X, + X, +2p .
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La cuerda focal que es perpendicular al ejéadearabola se llama lado recto. En la parabola
y2 = 4px de la figuraF es el focoR cualquier punto de la parabola a la izquierddatt recto y

G la interseccidn del lado recto con la recta que pasR paralela al eje. Encuentrd FH + ‘ RG‘

y observe que es una constante.
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Los cables del tramo central de un puente sdijwetienen la forma de una parabola. Si las torres
tienen una separacion de 800 metros y los cables datfosa ellas 400 metros arriba del piso del

puente, ¢qué longitud debe tener el puntal queaes@ metros de la torre?. Suponga que el cable
toca el piso en el punto medio del puente.

puntal

AN

En la fabrica de baldosas “La Brillosita”, lepguccion de ellas P ) se describe funcionalmente
medianteP(t) = =10t + 800 , donde t indica la cantidad de dias. Determine:

a) Al cabo de cuantos dias la produccién es maxima lyesua cantidad de baldosas producidas.
b) Grafique P(t).

c) Determine el conjunto de valorestdgue hacen valida la situacion planteada.

Considere las funcioneR(@) = 7a® +29% + 4;C(a) =11a> —11a+4 de ingreso y costo
diario en dolares para cierto producto fabricaderydido por una empresa.

a) Haga un gréafico en un mismo plano de ambas curvaacdesto cortes con los ejes coordenados
e interseccion con loe gjes.

b) Sabiendo que Utilidad = Ingreso — Costo. Determirfariaion de utilidad ea = 6.

c) Determine el maximo de utilidad que puede tenezl elia.

Suponga que un rayo de luz que emana del decla paré\bolay2 = 4X se encuentra con la
parabola en (1, -2). ¢ Cudl es la ecuacion delneflgjado?.

Un rectangulo tiene de perimetro 100 metmgteSar su area en funcionxle

Un lanzador de dardos arroja un dardo a 5spiee la tierra. El dardo se lanza horizontalmente y

sigue una trayectoria parabdlica; golpea la tierﬂeﬂa/TO pies del lanzador. A una distancia de 10

pies del lanzador, ¢qué tan alto deberia ser cologaddanco ( objetivo ) para que el dardo lo
golpee?.
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La orbita del planeta Mercurio es una elipseataol en un foco. Esta elipse tiene un eje magor d
una longitud de 72 millones de millas y un eje me®iuna longitud de 70,4 millones de millas.
¢, Cual es la distancia minima ( perihelio ) entre Meocy el sol? ¢, Cual es la maxima distancia?.

Un satélite de la tierra se mueve en una daibitmayectoria eliptica con el centro de la tiemaun
foco. Tiene una altitud minima de 200 millas y uréima de 1.000 millas sobre la superficie de la
tierra. Si el radio de la tierra es de 4.000 milfg=zal es la ecuacion de su trayectoria?.

Determina los elementos principales y la grafiealas hipérbolas cuyas ecuaciones se dan a
continuacion:

a) X2 —9y? —4x+36y-41=0 b) 4x* —9y? +32x + 36y + 64 =0

c) 9x* —4y? +54x +16y +29=0 d) 3x> —y2 +30x+78=0

En cada caso encuentra la ecuacion de lbblpésus restantes elementos y su grafica de acuerdo a
los siguientes datos:

a) e= x/f5 centro (0, 6 )a= 2, focos en el ejg

b) Vértices (0,4)y (0, -4), excentricidad 3/2.

c) Asintotas las rectas de ecuacidhk+ y—3=0 y 2x—y—-1=0, eje focal paralelo al eje
y pasa por el punto (4, 6).

Demostrar que la hipérbol{ y* —a®x® = a’b? tiene por asintotas las recthy —ax =0 y
by+ax=0.

Hallar los puntos de interseccion de la re2xa— 9y +12 =0 con las asintotas de la hipérbola
4x*-9y? =11

Hallar la ecuacion de la hipérbola que pasabppunto ( 2, 3 ), tiene su centro en el origengje

real esta sobre el €}¢y una de sus asintotas es la retkt Sﬁy =0.
2 2

Un rayo de luz del foco izquierdo de la Hyoéx — -y =1 da contra la hipérbola en ( -6, -5).

16 2C
Encuentre la ecuacion del rayo reflejado.

El sonido de una explosién de dinamita se ayiéeeentes horas en dos puntos A y B. De esto se
deduce que la explosién ocurrié 1.000 metros masaadecA que de B. Si A y B estan a 2.600
metros de distancia el uno del otro, muestre quebieacion de la explosion estd en una rama
particular de una hipérbola, y encuentre la ecuagd@la rama.

La ecuacion de una rettas: X+ 3y — 6 = 0 y las coordenadas de un punto son ( 4, 7). Hallar la

ecuacion de la recta que pasa por el punto sefialad@gralela &. Hallar ademés, la distancia del
punto a la recta.

En la ecuaciohX + 3y +5 = 0, hallar el valor dé, de manera que la distancia dirigida de la recta
que representa al punto ( 2, -2 ) sea igual a —1.

La suma de los segmentos que una recta detesabiralos ejes coordenados es igual a 3. Hallar la
ecuacion de la recta si pasa por el punto ( 2, 10).

Hallar la ecuacion del lugar geométrico dgpumto que se mueve de tal manera que su distancia al
puntoA ( 2, 3) es siempre igual a 5.

Un punto se mueve de tal manera que su diatahpunto A ( -1, 2 ) es siempre igual al dobldade
distancia al ej&. Determine el lugar geométrico del punto.



