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MODELO DE RESPUESTAS
OBJ.  1   Sabiendo que  [image: image1.wmf]15
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  da un resultado constante y además que y=3 cuando x =2,   calcule el valor de x,  si y = 12
Solución:

Como  [image: image2.wmf]15
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       da un resultado constante podemos llamar k a dicha constante y escribir:               [image: image3.wmf]15
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  = k                       (1)

Debemos hallar el valor de k lo cual conseguimos con el hecho de que  y = 3   cuando x = 2, esto significa que si sustituimos en la expresión (1) estos valores podremos obtener el valor de k.

En efecto:
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          Sustituyendo en (1) y  efectuando las 

las operaciones correspondientes.

Sustituimos, ahora el valor de k en (1)  y nos que    [image: image5.wmf]9
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          (2)   
Con la expresión (2)  calcularemos   cuánto vale  x  si y = 12,  simplemente sustituyendo “y” por el valor dado, para luego  despejar  x  
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Así    cuando y = 12    x = 
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     Si desea verificar su respuesta bastará sustituir estos valores en (2)  y observará que en realidad se cumple esa igualdad.
Vea  ejercicios propuestos 1.7  ejercicio No. 3 en la página 83 y su resolución en la página 172 del módulo I de Matemática I  (Medio maestro)  
 OBJ.  2   Ud. desea colocarle cerámica a una pared cuyas dimensiones son: 240cm de largo  y 120cm de ancho. Si cada cerámica mide 20cm x 20cm y cuesta  Bs. 200,  ¿cuánto dinero en cerámicas debe gastar?  Asuma que no comprará cerámicas demás por si se rompen algunas. 
Solución:

En primer lugar debemos averiguar cuánta cerámica necesitamos para cubrir la pared cuya área es:

Área de la pared = (Largo x  ancho) =  240cm x 120 cm  =  28800cm2
Necesitamos, además, el área ocupada por cada cerámica:   20cm x20cm= 400cm2       
Luego bastará dividir el área de la pared entre el área ocupada por cada cerámica
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400

28800

2

2

=

cm

cm

       De este modo se obtiene que se requieren 72 cerámicas para cubrir la pared  y como cada cerámica tiene un costo de Bs. 200    Ud. deberá  gastar   Bs. 200 x 72   = Bs.  14400 
Revise ejemplos 2.4 ( problemas similares) páginas 115, 116 y siguientes del tomo I  Matemática I  (medio maestro)
OBJ.  3    ¿Para cuáles valores de x se verifica que  
[image: image9.wmf]1
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   es un número real?
Solución:

La raíz presentada en esta pregunta tiene índice 2, es decir, tiene índice par, por lo tanto la cantidad subradical debe ser mayor o igual a 0 para resultar en un número real.  En otras palabras se debe encontrar qué valores de x  hacen  a  x2 -1 mayor o igual cero.

 Resolvamos      x2 – 1 
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 1           sumando 1  a ambos  miembros

                   (  
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      extrayendo  raíz cuadrada en ambos miembros

                    (  
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           propiedad  del valor absoluto.
Es importante aclarar que cuando se trata de una igualdad el error de simplificar el radical que posee índice par no produce efectos a lamentar pero en una desigualdad la situación es distinta, sea cuidadoso (a)  al simplificar en una inecuación.

Aplicando la propiedad del valor absoluto:   
[image: image15.wmf],
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 donde a>0  en la última desigualdad se obtiene que:


  x
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 1               y  gráficamente         
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Luego  el conjunto de valores permiten que   
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  sea un número real es

 S  =  (-(, -1] U [1, +()
Ver ejercicios propuestos 3.5.4  página 160 y su resolución en la página 183 del tomo I Matemática I  (Medio maestro)
OBJ.  4    Determine si el siguiente par de rectas son paralelas o perpendiculares
                        L1:   2x + 3y – 1 = 0         y      L2 :  4y – 6x – 3 = 0
Solución:    Para determinar si las rectas son paralelas o perpendiculares podemos, primer lugar, establecer cuáles son sus pendiente;  esto es posible escribiendo ambas ecuaciones en la forma





y =  mx + b,    donde  m representa la pendiente de la recta en cuestión.

En el caso de L1           2x + 3y -1 = 0  (  3y  = – 2x +1 ( y  = 
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    con lo que encontramos que la pendiente de la recta L1  es  m1 = 
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En el caso de L2           4y – 6x – 3 = 0   (  4y = 6x + 3 ( y = 
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     de donde la pendiente de L2       es  m2 = 
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    ó simplificando   m2 = 
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Evidentemente que  m1( m2    con lo que las rectas no son paralelas.  Ahora evaluemos, de acuerdo a la condición mencionada en el ejercicio No. 13 página 70 del módulo II Matemática I (Medio maestro)  el producto    m1 m2

m1 m2  
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 -1     de acuerdo a lo planteado en el ejercicio antes mencionado estas rectas son perpendiculares.
OBJ.  5    Encuentre la función inversa de la función f  definida por  f: R( R  tal que
f(x)= (x + a)3+ b ,    siendo a y b constantes
Solución:  Empezaremos   haciendo    f(x) = y
                                   y =  (x + a)3+ b            y luego despejamos  x

  y =  (x + a)3+ b   (   y – b = (x+a)3             


       (  (x+a)3= y –b          pues la igualdad es una relación simétrica
       ( 
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  extrayendo raíz cúbica en ambos miembros
       (    x+a    =  
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     simplificando en el primer miembro.

       (       x     =
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  - a     restando “a” a ambos miembros

Podemos  reescribir esta última expresión y  nos quedará:




Y = 
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OBJ.  6    Sean las funciones  F: R ( R,   G: R ( R  ,  H: R ( R,  I:R( R   dadas por   F(x) = 4x2- 2,     G(x) = x – 2,    H(x) = 2x    e    I(x) = x2  ¿ De qué manera puede obtener  F  como compuesta de las funciones  G, H e I   en cierto orden?    
Solución:

Observando cuidadosamente la expresión que define la función F  notamos que el cuadrado de la variable x  sólo afecta la x  por lo que sugiere ser la primera función que se aplica,  luego vemos que el cuatro multiplica sólo a  x2 lo que significa que se trata de la segunda función que se aplica y finalmente a todo esto se le resta 2.

Así la compuesta quedaría, teniendo en cuenta que primero se aplica la ubicada más a la derecha, como:

                                         F = G o I o H  

 En efecto:         (Go I o H)(x)   =  G o (I o H))(x)       Por ser asociativa la compuesta de funciones.
                          (Go I o H)(x)   =  G o( I (H (x))         Por definición de composición de funciones
               = (G o I )(2x)             Por definición de H
               =  G(I(2x))                 Definición de composición de funciones
               =  G( (2x)2)                Definición de I

               =  (2x)2 -  2                Definición de G



            =  4x2 – 2              Desarrollando la potencia

                                                      =  F(x)                   Definición  de F

OBJ.  7    Un grupo de datos correspondientes a las puntuaciones obtenidas por 20 alumnos de séptimo año fue agrupada en las siguientes clases o intervalos: 
Clase             frecuencia

[6,8)                      5

[8, 10)                   3

[10,12)                  7
[12, 14)                 3

[14,16)                  2   
 Obtenga  a) la distribución de frecuencia relativa porcentual  y b) dibuje el histograma. NOTA: Es necesario responder correctamente ambas partes para lograr este objetivo. 
Solución:

a)  

	Clase
	Frecuencia
	Frecuencia relativa
	Porcentual

X100

	[6,8)
	5
	5/20= 0,25
	25%

	[8, 10)
	3
	3/20=0,15
	15%

	[10,12)
	7
	7/20=0,35
	35%

	[12, 14)
	3
	3/20=0,15
	15%

	[14,16)
	2
	2/20=0,1
	10%


                              N = 20                                               100%
b) 
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OBJ.  8   Empleando la teoría correspondiente a las progresiones aritméticas o geométricas, calcule cuánto resulta de sumar los primeros 100 números naturales  impares.

Solución:
La sucesión de números impares presenta entre sus términos los siguientes:

1 , 3, 5 , 7,  …..

Se observa, y puede verificarse fácilmente que se trata de una progresión aritmética de razón  r = 2,  primer término a1 = 1  y  sólo quedará establecer quién es a100  para calcular la suma de los primeros cien números impares, por su puesto que n = 100
De acuerdo a las fórmulas presentadas en la página 27 del módulo III de Matemática I (Medio maestro)  tendremos que
a100  =  a1 + (n-1)r  =  1 +  (100-1).2 = 1+ 99.2 = 1+ 198 = 199,   luego aplicamos 
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NOTA: Al alumno se le pide emplear esta teoría para resolver el problema.
OBJ.  9   Determine los valores de las constantes a y b, de tal manera que la función:
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sea  continua en R.    
Solución:   La resolución de este problema requiere el conocimiento de la definición de continuidad dada en la página 136 del tomo III de Matemática I, de acuerdo a esto deberá cumplirse que:

i)  f esté definida en a  ( a= 2 en este caso)  lo cual se cumple pues  la imagen de

 t = 2   es  1

ii) Exista  el límite cuando t tiende a 2     y

iii)     Dicho límite sea igual a la imagen de  2,  o sea  dicho límite nos de igual a 1

En efecto:      Si llamamos  S  a tal función para que se cumpla (ii) deberá cumplirse que:
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         por tratarse de límites laterales
Esto significa que
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          evaluando ambos límites
2a+ 3b =4a -2b-1,      ecuación que una vez ordenada nos conduce a la expresión

-2a + 5b  =  -1            (1)

Además, de acuerdo a la definición de continuidad comentada antes,  debe ocurrir que
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Esto  significa que                       2a + 3b = 1      (2)
Con   (1)  y (2)   formamos el sistema de dos ecuaciones con dos incógnitas
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Sumando algebraicamente ambas ecuaciones se obtiene que  8b = 0, de donde b=0
Sustituyendo este valor, por ejemplo, en la  ecuación (2)  conseguimos que  a = 1/2
(176)  Áreas de administración y Contaduría

OBJ.  10   Una empresa puede vender un determinado artículo a un precio unitario de Bs. 50.  El costo fijo de producción es de Bs. 6000 mientras que el costo marginal se estima  en Bs.10/unidad.

Obtenga el ingreso que tiene la empresa cuando produce  1000 unidades. 
Solución:
Realmente para lo que se pide bastará con saber que el ingreso viene dado por:
   I = PQ      (Vea página 52 del módulo IV Matemática I  Medio maestro)
Luego  el ingreso obtenido al producir 1000 unidades  será igual a:
I = PQ    (  I =50. 1000  = Bs.  50000  
OBJ.  11    La distribución del ingreso en una población sigue una ley de Pareto, cuya forma logarítmica es:



Ln y = 28,27 – 1,70 Ln x

Obtenga:

a) La ley de Pareto asociada.

b) El número de personas con ingresos superiores a Bs. 50000

NOTA: Debe responder correctamente ambas partes para lograr el objetivo.

Solución;  

a)   La Ley de Pareto  es dada por la expresión   
[image: image37.wmf]b
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 ,   por lo que debemos conocer los valores de (   y  (
 Pero, de acuerdo a la fórmula presentada en la página 81 del módulo IV Matemática I, la forma logarítmica de la Ley de Pareto   es   

Ln y = Ln (  - ( Ln x       por lo tanto  se deduce que, según el dato dado en el problema que 
Ln (  = 28,27    y  de aquí se obtiene que (  =  e28,27 ( 1,89. 1012     y   (= 1,70

Sustituimos estos valores es la ley de pareto antes escrita  y obtenemos:
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b)  Para responder esta parte bastará sustituir x por 50000 ya que la ley lo que es el “número de personas con ingresos superiores a”
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Es  decir que el número de personas con ingresos superiores a 50000 es  19418 aproximadamente.   Vea página  52   y 132  del módulo IV Matemática I.
(177)  Área Educación Matemática e Ingeniería

OBJ.  10    El siguiente enunciado:

“Todo número par mayor que dos es igual a la suma de dos números primos” 

es conocido como la conjetura de Goldbach. (Hace algunos años, se publicó en prensa regional que,  un matemático venezolano encontró un algoritmo que conduce a su demostración)

a)  Escriba en la forma   Si. . . , entonces  dicho enunciado.

b)  Escriba el contra recíproco de la expresión obtenida en la parte (a)

NOTA: Debe responder en forma correcta ambos apartados para lograr este objetivo.
Solución:  

 “Si un número par es mayor que dos, entonces es igual a la suma de dos números primos” 
Otra forma
“Si un número mayor que dos es par, entonces es igual a la suma de dos números primos”
OBJ.  11  Construya el modelo al que conduce el siguiente problema (sólo escriba el modelo no resuelva el problema)

“Hace 8 años la edad de Juan era el triple que la de María y dentro de 4 años la edad de María será 
[image: image40.wmf]9
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  de  la de Juan” 
Solución:   El procedimiento a seguir consiste en asignarle una letra a cada una de las incógnitas.

En este caso no conocemos las edades de Juan  y María.

Sean   x   la edad de Juan  e   y  la de María en el presente.  podemos escribir el modelo siguiendo las indicaciones del enunciado del problema.

Hace 8 años  Juan tenía   x - 8     y  María tenía  y – 8     y de acuerdo al enunciado

La edad de Juan era el triple de la de María,   es decir  





X – 8 = 3(y-8)       (1)

Por otro lado dentro de cuatro años Juan tendrá x + 4    y   María   y + 4 . De acuerdo al enunciado del problema (segunda parte) la edad de María será  
[image: image41.wmf]9
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de la de Juan,  es decir,     y + 4  =   
[image: image42.wmf]9
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(x+4)     (2)    El modelo pedido quedará representado por:
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FIN DEL MODELO DE RESPUESTAS
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