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MODELO DE RESPUESTAS

OBJ 5 PTA 1 Halle el momento de inercia de la región limitada por las curvas de ecuaciones  x =
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  con respecto al eje  OY.

Solución:
[image: image46.wmf]x


Considerando la densidad de la región constante e igual a  1, el momento de inercia con respecto al eje  OY es:
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  donde  d(P , L) es la distancia de un punto  P(x, y)  de la región  a la recta  x = 0  (eje  OY)  y   f(x) = 
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 ,   g(x) =
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, entonces,
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   ¡Verifíquelo!

Por lo tanto, el momento de inercia de la región con respecto al eje  OY es:
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OBJ 6 PTA 2 Halle todos los vectores unitarios  
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   tales que el ángulo entre 
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 sea igual al ángulo entre 
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Solución:
El ángulo entre dos vectores no nulos 
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 es el número real (  que satisface las siguientes condiciones:  i)  
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 Llamemos (1  el  ángulo  entre los vectores 
[image: image13.wmf]v

y

u

r

r

, entonces,
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Llamemos (2  el  ángulo  entre los vectores 
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Queremos hallar todos los vectores unitarios 
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 tales que cos(1 = cos(2, entonces, igualando [1]  y  [2]   se tiene:
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  , simplificando
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    y   u1  cualquier número real     

Luego, los vectores unitarios 
[image: image21.wmf]u
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 que cumplen cos(1 = cos(2 , son aquellos con primera  componente es un número real cualquier  y, la segunda  y tercera componente son iguales, es decir,  
[image: image22]    o    
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OBJ 7 PTA 3 Halle la recta tangente a la curva descrita por la función vectorial,  
[image: image24.wmf](
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  en el punto  f(1).
Solución:
La recta tangente a la curva en f(t0) está dada por: 
[image: image25.wmf]{

}

IR

t

f

t

f

L

0

0

Î

a

¢

a

+

=

:

)

(

)

(


(ver página 546 del texto Matemática III de Ingeniería. UNA)

Entonces se tiene que  f(1) = 
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 , evaluando en  t = 1,


[image: image28.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

p

-

=

÷

÷

÷

÷

ø

ö

ç

ç

ç

ç

è

æ

p

-

=

¢

2

2

e

2

,

0

,

4

e

2

,

0

,

2

2

)

1

(

f

.

Por lo tanto, la recta tangente a la curva en el punto  
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OBJ 8 PTA 4 Si la trayectoria de una partícula está dada por la función vectorial                   F(t) = (t , (1 t3) , (determine la velocidad, la aceleración y las componentes tangencial y normal de la aceleración
Solución:

El vector velocidad en el tiempo  t es   
[image: image32]y el vector aceleración es  
[image: image33]

La componente tangencial del vector aceleración es la proyección del vector aceleración sobre el vector tangente unitario T(t), llamemos 
[image: image34.wmf])
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[image: image35.wmf])

t

(

S

)

t

(

T

),

t

(

F

)

t

(

F

T

¢

¢

=

>

¢

¢

<

=

¢

¢

  donde  
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luego,  
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Así que la componente tangencial de la aceleración es 
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La componente normal 
[image: image40.wmf])

(

t

F

N

¢

¢

 del vector aceleración es la proyección del vector aceleración sobre el vector normal unitario N(t), y está dado por 
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Como  
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  entonces   
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  (ver página 579 del texto Matemática III de Ingeniería. UNA).

Luego,  
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[image: image45]  es la componente normal del vector aceleración.

FIN DEL MODEO DE RESPUESTAS.
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