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OBJ 1  PTA 1 Calcule 
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Solución: Haciendo el cambio de variable  z = Ln x ,  dz = 
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 y los límites de integración se transforman:  

cuando  x = e ,  z = Ln(e) = 1  y cuando  x = 1, z = Ln(1) = 0
Entonces, 
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 esta es una integral racional en la que el polinomio del numerador es de grado mayor que el polinomio del denominador, por lo que tenemos que hacer la división de polinomios:
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  ¡Verifíquelo!
Luego,  
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Por lo tanto, 
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OBJ 2 PTA 2 Determine la convergencia o divergencia de la integral 
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Solución: La integral  
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es una integral impropia ya que la función f(x) = sec x – tan x no está definida en x = 
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, luego
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   Aplicando propiedad del logaritmo se tiene,  
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Así que,  
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converge.
OBJ 3 PTA 3 Trabajo Práctico.
OBJ 4 PTA 4  Determine los números  a  y  b de modo que el vector  
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Solución: Sea  
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de donde 
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donde   
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Resolviendo el sistema de ecuaciones  formado por  [1]  y  [2] 
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se obtiene
  
[image: image42].

OBJ 5 PTA 5 Calcule la curvatura y la torsión de la curva descrita por la función       f(t) = (sen(2( t) ,  cos(( t) , 3  t2 )  en el punto  ( 0 , 1, 2 ).

Solución: El valor de t0 para el cual  f(t0) = (0, 1, 2)  es  t0 = 1  ¡Verifíquelo!
                     f(t) = (sen(2( t) ,  cos(( t) , 3  t2 )   entonces 
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En t0 = 1  se tiene 
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Luego,  
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  es la curvatura de f(t) en el punto ( 0 , 1, 2 ).
La torsión la hallamos mediante la fórmula 
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(Ver página 576  del texto Matemática III de Ingeniería UNA).

Entonces, en t0 = 1  se tiene
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Por lo tanto,  la torsión es  
[image: image58]  
OBJ 6 PTA 6   Determine, si es posible,  la suma de la serie  
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Solución: La serie dada es una serie telescópica (ver páginas 309 y 310 del libro Cálculo II de la UNA) donde an = 2 n  y  an+1 = 2 (n+1)  , entonces la suma parcial          n-ésima de la serie es:

Sn = 
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     [1]  ( ¡Verifíquelo! ).

Pasando al límite cuando  n tiende a infinito en ambos miembros de [1]

se obtiene:  
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Por lo tanto la suma de la serie  
[image: image63].

Otra forma de resolver este problema es: expresemos la serie dada como
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Ahora, la serie  
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 < 1    (ver página 313 del libro Cálculo II de la  UNA)  luego,  
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y sustituyendo en (1)  se obtiene: 
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 EMBED Equation.3  [image: image70.wmf]÷
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Por lo tanto  
[image: image71].

  OBJ 7 PTA 7 Determine si la serie: 
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    converge  absolutamente o condicionalmente .

Solución: Expresemos la serie dada en términos de la notación “
[image: image73.wmf]S
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 EMBED Equation.2  [image: image75.wmf]å
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Es una serie alternada donde  bn  = 
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Veamos si converge absolutamente:
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Apliquemos el criterio de la razón (página 346 del libro Cálculo de la UNA):
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lo que significa que la serie dada converge absolutamente.

FIN DEL MODELO DE RESPUESTAS.
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