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MODELO DE RESPUESTAS

OBJ 1  PTA 1 Calcule la integral definida  
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    Nota: [a]  denota la parte entera del número real  a.

Solución: Determinemos  [x2]    si  ( x ( 2:
Gráficamente se tiene:
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Luego,  
Para  0 ( x  < 1  se tiene que   [ x 2 ] = 0
Para  1 ( x <
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 se tiene que   [ x 2 ] = 1

Para 
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 ( x <
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  se tiene que  [ x 2 ] = 2

Para 
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 ( x <2  se tiene que  [ x 2 ] = 3

Para  x = 2  se tiene que  [ x 2 ] = 4

Entonces,
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OBJ 2 PTA 2  Determine una función continua  f  y un número real  a  tal 

       que 
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para todo número real x.

Solución: Supongamos que  f  es continua, entonces aplicando el primer teorema fundamental del calculo resulta:  f(x) = 
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Determinemos el valor de a:

Si  G(x) = 
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entonces G(a) =
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= sena + cosa , de donde  sena =  cosa   (    tg a = -1 (  a = 
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OBJ 3 PTA 3  Determine la convergencia o divergencia de la  integral
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Solución: 
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 es una integral impropia de primera especie. Entonces por definición se tiene:   
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Haciendo el cambio de variable:   z = ex  ,    dz = ex dx   y los límites de integración,

cuando   x = 0,   z = 1  y cuando  x = b ,  z = eb , entonces
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Luego la integral impropia  
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 converge.

OBJ 4 PTA 4 Determine la convergencia o divergencia de la serie:
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usando el criterio de la integral.

Solución: Verifiquemos si se cumplen las condiciones del criterio de la integral (ver página 334 del libro Cálculo II de la UNA):

1) La serie dada es una serie de términos positivos ya que para cada n>1 
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(¡verifícalo!),

2) La función f(x) = 
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es monótona decreciente  para todo  x en el intervalo     [1, +() , puesto que  f '(x) = 
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< 0 para todo x en el intervalo   [ 1, +()).

3)    f  es no negativa (¿por qué?).

4) f(n) = an para todo n. ( ¡Verifícalo!).

   Entonces, por el criterio de la integral (ver página  334 del libro Cálculo II de la UNA), la serie   
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   y la integral impropia 
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 convergen o divergen simultáneamente.

Veamos si 
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 converge o diverge:
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,  apliquemos el método de integración 
por partes( ver páginas 117 y 118 del libro Cálculo II de la UNA): 

   Haciendo  u = 
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  ;   du = 
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dx  ;   dv = dx  ;   v  = x , entonces
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Luego, 
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   diverge.
Por lo tanto, como la integral diverge entonces la serie también diverge.

OBJ 5 PTA 5 Determine si la serie 
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  converge absolutamente o condicionalmente.

Solución: Veamos si converge absolutamente:
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 , ahora apliquemos el criterio de la raíz      ( ver pg. 342 del libro Cálculo II de la UNA)
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  converge absolutamente  ¿por qué?

FIN DEL MODELO DE RESPUESTAS.
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� EMBED Equation.3  ���





Ver tabla Nro. 2 de primitivas, página  136.





� EMBED Equation.3  ���

















Como   0 (  x  ( 2  (  0 ( x 2 ( 4 , entonces para determina [x2]  tenemos que considerar los siguientes casos :


  1)  0 ( x 2 < 1      (   0 ( x  < 1      





  2)  1 ( x 2 < 2      (   1 ( x  < � EMBED Equation.3  ���  





  3)  2 ( x 2 < 3      (   � EMBED Equation.3  ��� ( x  < � EMBED Equation.3  ���  





  4)  3 ( x 2 < 4      (   � EMBED Equation.3  ��� ( x  < 2


  


  5)    x 2  =  4        (       x = 2
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