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MODELO DE RESPUESTAS
OBJ  1  PTA 1 

Sean f:(1 , 3)(IR definida por f(x) = 
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f(x) = 
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Respuesta (En la p.21 hay del texto hay un problema similar) .

Sea ( > 0 un número dado. Debemos determinar un número ( > 0, tal que si:

1 < x < 3    y    0 < | x (2 | < (, entonces  | f(x) ( 1/3 | < (.

Ahora bien:

| f(x) ( 1/3 |  = 
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Sea ( > 0 cualquier número positivo  y sea x((1 , 3) con y    0 < | x (2 | < (, entonces:

1 < x < ( + 2.

Si además suponemos que ( < 1, resulta

1 < x < 1 + 2 = 3.

En consecuencia  (x > (3 y así 5 ( x > 5 ( 3 = 2. De esta manera:

| f(x) ( 1/3 |  = 
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| x ( 2 | < 
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Por lo tanto si se elige 0 < ( < 1y si x((1 , 3) y  0 < | x (2 | < (, entonces para obtener  | f(x) ( 1/3 |  < (, basta tomar 
[image: image13.wmf]6
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 < (, es decir 0 < ( < mín {6( , 1}.
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OBJ 2   PTA 2   (este problemas está propuesto en el libro de problemas).

Considera la función f: [(1 , 2] ( IR definida por:

f(x) =
[image: image14.wmf][
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Determina los puntos de continuidad de la función f.

Respuesta

En primer lugar podemos observar que la función f es continua en [(1 , 0)((0 , 2], por ser un polinomio.

El único punto que nos queda por determinar si f es continua es el punto x0 = 0. Pero en este punto, tenemos:
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f(x) = 
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 ( x + 1) = 0 + 1 = 1

Luego
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f(x) ( 
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y por lo tanto 
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f(x)  no existe y así f  no es continua en x0 = 0.

En conclusión



OBJ  3   PTA  3 

a. Sea f:(a, b)(IR una función y x0(IR.  Escriba la definición de f ((x0) usando límite, de dos maneras distintas.

b. Usando cualesquiera de las definiciones dadas en la parte a calcula la derivada de la función f(x) = sen x en el punto x0 = (.

Respuesta

a. De acuerdo a la definición de derivada (ver p. 127 y 128 del texto):

f ´(x0) = 
[image: image22.wmf]0
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o también

f ´(x0) = 
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b. Usando [1], tenemos:

f ´(() = 
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c. Usando [2], tenemos:

f ´(() = 
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Como sen(x(() = (sen x, obtenemos:

f ´(() = 
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OBJ 4  PTA 4 

Sea f :(1 , 
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) (( (0 , (/2) definida por f(x) =  arc sen 
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. Usa la Regla de la Cadena para hallar la derivada de la función f.

Respuesta

Sean h:(0 , 1) (( (1 , 
[image: image46.wmf]2
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Entonces f = goh, g es derivable en el intervalo (1, 
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)  y h es derivable en el intervalo (0, 1), luego por la regla de la cadena ( p.164 del texto), tenemos que f ((x) = (g o h)((x) = g((h(x)) h((x).

Por lo tanto:

f ((x) = (arc sen 
[image: image50.wmf]2

x

2

-

)( =  
[image: image51.wmf] 

)

x

2

(

1

1

2

2

-

-

(
[image: image52.wmf]2

x

2

-

)(
                                             = 
[image: image53.wmf] 

1

x

1

2

-
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aplicando nuevamente la regla de la cadena

= (
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De esta manera, resulta:


OBJ 5  PTA 5
Determina los máximos y mínimos de la función f: [0, 2(](IR, definida por: f(x) = x + sen x.

Respuesta

Por una parte tenemos f ((x) = 1 + cos x. Entonces f ( se anula cuando cos x = (1,  x([0 , 2(], es decir para x = (. Como f ((x) > 0 ( x((0 , 2(), por tanto f es creciente , luego f alcanza un valor mínimo en x = 0, y f alcanza un valor máximo en x = 2(

OBJ 6  PTA 6
Expresar el polinomio h(x) = x4 – 2x3 + 2x2 – 1 en potencias de (x + 1)

Respuesta

Ver libro texto UNA código 700, Pág. 257, autoevaluación, ejercicio # 2,Tercera edición septiembre de 1985.
______________________________________________________________

OBJ 7 PTA 7 
Determinar los extremos locales de la función f (x) = sen (x) para 0 ( x ( (
Respuesta

Ver libro texto UNA código 700, Pág. 273, sección 20, ejercicio resuelto # 2,Tercera edición septiembre de 1985.
OBJ 8 PTA 8 
Construir la gráfica de la función definida por f(x) = 3x 
[image: image56.wmf]x
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Respuesta

Ver libro texto UNA código 700, Pág. 306, sección 30, ejercicio resuelto # 3,Tercera edición septiembre de 1985.
FIN DEL MODELO DE 
RESPUETAS
f es continua en [(1 , 0) ( (0 , 2],
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