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MODELO DE RESPUESTAS

OBJ 5   PTA 1    Use la fórmula integral de Cauchy para calcular la integral 
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donde C es un contorno simple cerrado, tal que z = 3 está en el interior de C y el punto z = 0 está en el exterior de C.

SOLUCIÓN:
Consideremos la función f definida en 
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f(z) = 
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Usando la fórmula integral de Cauchy tenemos 

f(z) = 
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donde z es un punto interior de C.
Luego  
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por lo tanto
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como f(z) = 
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Luego
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OBJ 6   PTA 2   Desarrolle, en serie de Laurent, la función f(z) = 
[image: image13.wmf]2

z

zz2

+-

 en el anillo 1 < | z | < 2. 

SOLUCIÓN:
Expresemos f(z) en forma de una suma de fracciones simples

f(z)= 
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Transformemos a f(z) del modo siguiente:

(1)       f(z)
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entonces sustituyendo (2) y (3) e (1) encontramos que
f(z) = 
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   con 1 < | z | < 2.
De esta manera hemos obtenido el desarrollo de Laurent de la función f(z).
OBJ 7  PTA 3  Sea f la función definida por f(z) = 
[image: image33.wmf]z

1

1e

-

. Halle los puntos singulares y especifique de que tipo son.

SOLUCIÓN:
La función f es analítica en todo punto z menos en el punto z = 0 ¿por qué? 
Luego   z = 0 es un punto singular, veamos ahora de que tipo es. 
(1 ( ez ) tiene un cero en z = 0, además (1 ( ez )’ = (ez ( 0 para todo z, entonces z = 0 es un cero de orden 1 de (1 ( ez ), por lo tanto z = 0 es un polo simple de 
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FIN DEL MODELO DE RESPUESTA.
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