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MODELO DE RESPUESTAS 

OBJ 4  PTA 1

Encuentre los planos tangentes a la superficie
[image: image1.wmf]S

, dada por:
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66

18

6

12

3

3

3

2

2

2

=

-

-

-

+

+

+

z

x

y

z

y

x


En los puntos 
[image: image3.wmf](
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Observación: Note que la superficie 
[image: image4.wmf]S

 es una esfera y que los puntos dados están sobre ella. 
SOLUCIÓN:
Observe que 
[image: image5.wmf]0
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 representa una esfera en R3 de radio 6, completando cuadrado tenemos,
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Para hallar los puntos sustituimos 
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 en la ecuación de la circunferencia: 
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 por lo que, 
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Derivando con respecto a 
[image: image14.wmf]x

, y con respecto a 
[image: image15.wmf]y

, implícitamente se tiene,
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de donde,
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La ecuación del plano tangente viene dada por:
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donde uno de los planos esta dado por el punto 
[image: image21.wmf](
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 y el otro por el punto 
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El primer plano es:
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Por lo tanto, el primer plano es igual a 
[image: image24.wmf]9
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El segundo plano es:
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Por lo tanto, el segundo plano es igual a 
[image: image26.wmf]3
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OBJ 5  PTA 2 

Considere el campo vectorial 
[image: image27.wmf]F

r

 en 
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, definido por:
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Halle la función potencial  para 
[image: image30.wmf]F
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, y verifíquelo.

Observación: Recuerde que para que 
[image: image31.wmf]F

r

 tenga una función potencial, 
[image: image32.wmf]F

r

 debe ser un campo gradiente.

SOLUCIÓN:

Para ver que 
[image: image33.wmf]F
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 es un campo gradiente se debe probar que: 
[image: image34.wmf]0
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 (Proposición 7, Página 417, Libro UNA), veamos esto:
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Utilizando la definición de función potencial (Proposición 9, Página 418, Libro UNA), se tiene que, 
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Si tomamos 
[image: image38.wmf](
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 tenemos una solución, todas las demás son iguales a esta salvo constante (Proposición 8, Página 418, Libro UNA).
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Verificación:
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OBJ 6  PTA 3 
Suponga que: 
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, si 
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SOLUCIÓN:

Por Teorema 14, Página 56, Libro UNA Tomo II tenemos que: 
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Para calcular 
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Debemos calcular la integral 
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 utilizando la definición de integral en línea, 
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integrando por partes con,
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Ahora bien,
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OBJ 7  PTA 4 
Calcule la siguiente integral doble:
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 el dominio limitado por las rectas de ecuaciones 
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SOLUCIÓN:

Dibujando la región tenemos que:
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FIN DEL MODELO DE RESPUESTAS.[image: image71.png]flx,y)
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