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MODELO DE RESPUESTA

OBJ 6 PTA 1 
Dadas las matrices  
[image: image1.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

w

z

y

x

A

,    
[image: image2.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

=

2w

1

6

x

B

   y   
[image: image3.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

+

+

=

3

w

z

y

x

4

C

 

Halle los valores  x, y, z, w  para los cuales se cumple que 3A = B + C

Solución:

Como 3A = B + C (  3
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 EMBED Equation.3  [image: image6.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

+

+

+

3

w

z

y

x

4


                                    
[image: image7.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

3w

3z

3y

3x

 
[image: image8.wmf]÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

+

+

+

-

+

+

+

=

3

2w

w

z

1

y

x

6

4

x

  

y  por igualdad de matrices se tiene



[image: image9.wmf]4

x

3x

+

=

 ( x = 2



[image: image10.wmf]y

x

6

3y

+

+

=

 ( 
[image: image11.wmf]2

6

2y

+

=

 (  y = 4



[image: image12.wmf]w

z

1

3z

+

+

-

=

 ( 
[image: image13.wmf]1

-

w

2z

=




[image: image14.wmf]3

2w

3w

+

=

 ( w = 3     (  2z = 2  ( z = 1

[image: image31.wmf]1

dt

dx

=


Luego los valores solución son:         
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OBJ 7 PTA 2

Sea la matriz 
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.  Use el método de Gauss-Jordan para calcular A(1 en caso de que exista.

Solución:

Dejamos al estudiante la verificación de que det(A) ≠ 0. Por lo tanto existe A(1. Procedamos a calcular A(1 usando el método de Gauss-Jordan.
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Luego 
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  (compruebe que  A · A-1 = I3). 

OBJ 8 PTA 3

Demuestre usando el método de inducción que   1 + 21 + 22 + ... + 2 n = 2 n+1 – 1  para todo número natural n.
Solución:

Para n = 0, tenemos 1 = 20+1 ( 1 . Como se verifica la igualdad, esta proposición es verdadera.

Hipótesis inductiva:

Supongamos cierto que 1 + 21 + 22 + ... + 2 k = 2 k+1 ( 1

Se quiere demostrar que para n = k + 1 también se cumple, es decir que se satisface la siguiente igualdad

1 + 21 + 22 + ... + 2 k + 2 k+1 = 2 k+2 – 1

pero1 + 21 + 22 + ... + 2 k + 2 k+ = (2 k+1 ( 1) + 2 k+1     ( por hipótesis inductiva)
                                                                = 2 2 k+1 ( 1 = 2( k+1)+1 ( 1

En consecuencia, es verdadera. Por el principio de inducción matemática, se concluye que la afirmación anterior es verdadera para todo número natural n.

OBJ 9 PTA 4

Una escalera de 10 m de largo esta apoyada contra una pared vertical. Si el extremo inferior de la escalera resbala alejándose de la pared a razón de 1 m/seg, ¿con que rapidez resbala hacia abajo su extremo superior cuando su extremo inferior esta a 6 m de la pared?
Solución:

	
	En la figura anterior sean x metros la distancia del extremo inferior de la escalera a la pared y ‘y’ metros la distancia del extremo superior al piso. Note que tanto x como y son funciones de t (tiempo). 

Nos dan dx/dy = 1 m y se nos pide hallar dy/dt cuando     x= 6m. En este problema la relación entre x y y se expresa con el teorema de Pitágoras: x2 + y2 = 100. Si se deriva cada miembro respecto de t aplicando la regla de la cadena, tenemos:

	
	2x 
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Y si resuelve esta ecuación para la razón deseada, obtenemos
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Cuando x = 6, por el teorema Pitágoras da y = 8 y, por tanto, al sustituir estos valores y  
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FIN DEL MODELO.
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