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MODELO DE RESPUESTA
OBJ 1  PTA 1

Al hacer el cambio de variable z = 2x en el límite 
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(x3 + 2x2 ( 2x + 5) obtenemos el límite:

a.  
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 (z3/8 + z2/2 ( z + 5)

b. 
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 (z3/8 + z2/2 ( z + 5)

c. 
[image: image4.wmf]6

lím

®

z

 (z3 + 2z2 ( 2z + 5)

d.  
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 (z3 + 2z2 ( z + 5)
Respuesta:
Al hacer el cambio z = 2x   [1], tenemos que x = z/2 , luego 

x3 + 2x2 ( 2x + 5 = (z/2)3 + 2(z/2)2 ( 2(z/2) + 5

  = z3/8 + z2/2 ( z + 5 
Además de [1] resulta que cuando x( 3, necesariamente  z( 6. Por lo tanto, al hacer el cambio de variable  z = 2x, el límite 
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(x3 + 2x2 ( 2x + 5) se transforma en el límite:
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( z3/8 + z2/2 ( z +5)
OBJ 2  PTA 2
Calcule    
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 EMBED Equation.3  [image: image9.wmf]2x
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Nota: Divida por la potencia mas grande y luego calcule el límite.
Respuesta:
Al intentar calcular el límite directamente observamos que  tanto  el  numerador como en el denominador tenemos indeterminaciones del tipo (​ ( ​​(. Veamos como levantar estas indeterminaciones.

Procedamos en forma similar al caso del cálculo de límites de cocientes de polinomios  dividiendo por la potencia que “crece más rápido” cuando x tiende a +(. En este caso tenemos varias potencias 32x , 2x  y 22x , pero la que cremas cuando x tiende a +( es 32x. Entonces dividimos el numerador y el denominador de la fracción dada por 32x, como se indica a continuación: 
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Como 
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 EMBED Equation.3  [image: image18.wmf]x
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Tomando límite cuando x tiende a infinito, en [1], resulta:
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OBJ 3  PTA 3

Sea f:((1 , +()( IR la función definida a través de la expresión f(x)  = 
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 ( 2.  Demuestre que existe un número c((3 , 8) tal que f(c) = 0 .

Respuesta:
La función f es continua en su dominio el intervalo ((1 , +(), ya que f es la suma de las funciones f1(x) = 
[image: image22.wmf]1
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 y f2(x) = 2 que son es continuas en el intervalo ((1 , +(). ( f1 lo es por ser cociente de funciones continuas cuyo denominador no se anula en el intervalo ((1 , +() y f2 por ser un función constante). En particular la función f es continua en el intervalo cerrado [3 , 8]. Como

f(3) =  
[image: image23.wmf]1

3

5

+

 ( 2 = 2,5  (  2  (  0     f(8) =
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 ( 2 = 5/3 ( 2 ( 0,

tenemos que f(3).f(8) ( 0, luego por el Teorema de Bolzano (p. 108 d texto, Módulo I) existe un número c((3 , 8) tal que f(c) = 0 .

OBJ 4  PTA 4 

Halle la ecuación de una recta que pase por el punto de coordenadas (2 , f(2)) y es tangente en algún punto a la gráfica de la función f:IR({0} ( IR, definida por:

f(x) = (2x2  + 
[image: image25.wmf]x
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Respuesta:
Como la recta pasa por el punto (2 , f(2)), de acuerdo a la definición de recta tangente a  la gráfica de una curva dada en la p.30 del texto (Módulo II), la ecuación pedida tiene la forma:

y = m(x ( 2) + f(2) ,

donde m = f ((x0) , x0  es un punto del dominio de f.

Ahora bien:

f(2) = (8+1/2 = (15/2    y    f ((x0) = (4x0 (
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Luego la ecuación de una recta tangente a la grafica de f, que pasa por el punto (2 , f(2)) tiene la forma:


y = ((4x0 (
[image: image27.wmf]2
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)(x ( 2) + f(2),       x0(IR({0}.
               [1]

Por ejemplo, si tomamos x0 =1, obtenemos:

y = (5(x ( 2) ( 1 .

Si tomamos x0 = (1, obtenemos:

y = 5(x ( 2) (3 .

Nota: Observa que en el problema se pide hallar una recta tangente. En nuestra solución [1] la hallamos en forma general y luego dimos dos casos particulares. El estudiante pudiera hallar otras, pero debe cumplir con [1]

OBJ 5  PTA 5
Sea f:(2 , 7) ( IR una función tal que su derivada viene dada por la expresión: 

f (( x ) = 
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Determine los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f y los puntos de máximos y mínimos.

Respuesta:
Para determinar los intervalos donde la fución f es creciente o dereciente debemos determinar los intervlaos donde la función derivada f ( es positiva o negativa respectivamente (ver pág. 10 del texto (Módulo II).

Como Ln ( x + 1 ) > 0 , x((2 , 7). Para determinar los intervalos donde f ( es positiva o negativa debemos determinar los intervalos contenidos en (2 , 7) donde la función coseno es positiva o negativa (¿por qué?).

Al observar la gráfica de la función coseno en el intervalo que nos interesa, tenemos que:

cos x > 0 ( x((3(/2 , 7)     y     cos x < 0 ( x((2 , 3(/2)   y    cos x = 0 ( x = 3(/2

En consecuencia 

 f ((x) > 0 ( x((3(/2 , 7)     y      f ((x) < 0 ( x((2 , 3(/2)    y    f ((x) = 0 ( x = 3(/2

Luego de acuerdo a las páginas 101,108, 109 del texto (Módulo II), resulta:


FIN DEL MODELO.

























f es creciente en el intervalo (3(/2 , 7)     


f es decreciente en el intervalo (2 , 3(/2 ) y


 x = 3(/2 es un punto de mínimo de f     
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Opción correcta:  b





(1











Área de Matemática


_1033975343.unknown

_1067481505.unknown

_1067481551.unknown

_1079884211.unknown

_1120302087.unknown

_1120367652.unknown

_1079884237.unknown

_1067481560.unknown

_1067481527.unknown

_1067481540.unknown

_1067481515.unknown

_1033975885.unknown

_1043827095.unknown

_1043826390.unknown

_1033975477.unknown

_1031388052.unknown

_1031388420.unknown

_1031388696.unknown

_994074566.unknown

_1030347652.unknown

_953743001.unknown

