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MODELO DE RESPUESTAS
OBJ  1   PTA  1
Realice un cambio de variable para verificar que:   
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Respuesta:
Haciendo el cambio de variable z = x (1   [1], resulta que x = z + 1 , luego 


[image: image5.wmf]x

1

2

2

x

-

-

=
[image: image6.wmf]1)

(z

1

2

2

1

z

+

-

-

+

= ( 
[image: image7.wmf]z

1)

2(2

z

-


Además de [1] resulta que cuando x ( 1, necesariamente z ( 0. Por lo tanto, al hacer el cambio de variable  z = x  − 1, el límite 
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se transforma en el límite:
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Otra forma de resolver este ejercicio es la siguiente:

Hacemos el cambio de variables w = 1 ( x, entonces x = 1 ( w, luego: 
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Ahora hacemos el cambio de variables z = ( w, entonces:

2
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Por otra parte, como cuando x ( 1, la variable w ( 0 (w = 1 ( x) y cuando w ( 0, la variable z(0, entonces, haciendo estos dos cambios el límite en cuestión se transforma el límite [1].
OBJ  2  PTA 2
Al calcular el siguiente límite  
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 EMBED Equation.2  [image: image19.wmf])

x

 

2cos

2

 

(

Ln 

x

  

1

 

1

2

-

+

-

 se obtiene el valor:

a. (( 
             b. 1
              c.  0               d. +(
Respuesta:
Al intentar calcular el límite observamos que
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Luego:


[image: image24.wmf]+

®

0

x

lím

 
[image: image25.wmf])

x

 

2cos

2

 

(

Ln 

x

  

1

 

1

2

-

+

-

 =
[image: image26.wmf]+

®

0

x

lím

(
[image: image27.wmf]2

x

1

1

+

-

)
[image: image28.wmf]x)

2cos

(2

Ln

1

-

.

Usando el álgebra de límites tenemos:
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OBJ  3  PTA 3
Sea f: [3 , +()(IR la función definida por:   f(x)=
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Determine los puntos donde f es continua.

Respuesta:
Para 3 ( x < 4  la función f es el cociente de funciones continuas (x(
[image: image36.wmf]9

x

2

-

,  x(x ( 4) y el denominador no se anula, por lo tanto f es continua si x < 4.

Para x > 4 la función f es continua ¿por qué?.

Como
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 EMBED Equation.2  [image: image39.wmf]4

x

9

x

2

-

-

= –(  ¿por qué?,

la función f  NO  es continua en x = 4. En conclusión f es continua en [3 , 4)(( (4 , +()

OBJ  4  PTA 4
Considere la función definida por las ecuaciones paramétricas:
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Calcule   
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Respuesta :
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Entonces:
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OBJ  5  PTA 5
Construya  la gráfica de una función con las siguientes características:
a)  Dominio el intervalo ((2 , 6).

b)  Continua en el intervalo ((2 , 6) salvo en x = 1.

c)  No es derivable en x = 0 y  x = 4.

d)  Estrictamente decreciente en el intervalo ((2 , 0).
e)  Creciente en el intervalo (0 , 4).
Respuesta:
Existen muchas funciones con estas características. A continuación presentamos las gráficas de dos funciones con estas propiedades.


OBJ 6 PTA 6
Sean los vectores  u = 3i + 4j  y   v= i + (j .  Determine ( de forma tal que  se satisfagan las siguientes condiciones: 

a) los vectores u  y  v  son ortogonales

b) el ángulo entre los vectores u y v es igual (/4

Respuesta:  

a) Para que los vectores  u y  v  sean ortogonales se debe cumplir que su producto escalar sea cero, esto es: u.v = 0  luego   

(3i + 4j ).( i+ (j) = 0 (  3 + 4( = 0  (  ( = ( 
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b) Sea ( el menor ángulo formado por los vectores u  y  v , entonces

                Cos ( = 
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Sustituyendo valores y desarrollando tenemos: 7 (2 + 48( ( 7 = 0 ( (1 = 
[image: image55.wmf]7
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De acuerdo a las condiciones del problema, tenemos como solución  (1 = 1/7   ¿por qué?

OBJ  7  PTA 7 

En una  fabrica de camas se producen dos modelos de camas de madera: m1 y m2. Para la fabricación de una cama del modelo m1 se utilizan 125 tornillos y 100 clavos, mientras que para la elaboración de una cama del modelo m2 se necesitan 300 tornillos y 200 clavos. Si se disponen  de 35000 tornillos y 75000 clavos, plantee y resuelva un sistema de ecuaciones lineales que le permita determinar, el número de  camas de los modelos  m1 y m2 , que se pueden fabricar de manera que se utilicen todos los tornillos y todos los clavos.

Respuesta: 

Representemos la información suministrada en una tabla

	
	Tornillos
	Clavos

	m1
	125
	100

	m2
	300
	200

	Total
	35000
	75000


De acuerdo a la información suministrada 
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Resolviendo el sistema de ecuaciones tenemos:
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       Multiplicando la ecuación [1] por (2.
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         Sumando [1´] a  [2´´ ].

De [2´´] se obtiene  m1 = 100 y sustituyendo en [1] y despejando m2, resulta m2 = 225. Por lo tanto se deben fabricar 100 camas del modelo m1 y 225 camas del modelo m2.

Matemática II (178)
Administración y Contaduría 

OBJ  8  PTA  8
La ecuación de la demanda de un cierto bien está dado por la relación p = 
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a. Escriba la relación que existe entre el ingreso marginal y la elasticidad de la demanda.
b. Use la fórmula dada en la parte a. para calcular el ingreso marginal I´(q).

Respuesta:
a. La relación entre el ingreso marginal viene dada por la expresión (ver p.48 del texto (Módulo IV)):

I ((q) = p
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Si no recuerda esta fórmula, la misma se puede deducir derivando la expresión I(q) = pq y usando al definición de la elasticidad de la demanda.

b. Como la elasticidad de la demanda (, viene dada por la expresión:

( = 
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I ((q) = p(1 ( 
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OBJ  9  PTA  9








Una economía formada por dos industrias, tiene la siguiente matriz tecnológica:

A = 
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Halle un vector de producción de equilibrio interno.

Respuesta:
Este problema se resuelve de manera similar al  problema No. 2 de la página 81 del texto.

Sea X = 
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 un vector de producción de equilibrio (ver p. 79 del texto) , entonces:  

AX = X.

Luego
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Al resolver el sistema de ecuaciones [1], resulta: x2 = 4,5x1 ,  x1(IR   [2].

Luego una solución del problema, es cualquier vector X cuyas coordenadas verifiquen la condición [2], con x1 > 0 (recuerde que las coordenadas de X son cantidades producidas), por ejemplo:

X = 
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OBJ  8   PTA  8
Usando el principio de inducción matemática, demuestre que  
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Respuesta:
i) Para n = 4,     
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ii) n = k,             
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iii) n = k+1,         
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Demostración:

por hipótesis 
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Sumando a ambos miembros 3 
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 Luego  
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OBJ  9  PTA 9
Para el logro de este objetivo debes responder correctamente dos de las tres opciones.

A continuación hacemos varias afirmaciones relacionadas con la función f:IR(IR, definida por            f(x) = ax + b, donde a y b son constantes.

Determine en cada caso, si la afirmación hecha es verdadera o falsa.

i. La tasa media de variación de la función f en el intervalo [x , (x] es igual a la constante a.
ii. La tasa instantánea de variación de f en el punto x0 tiene el valor  ax0 .
iii. La tasa de variación relativa de f en el intervalo [x , (x]   es 
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Respuesta: (ver página 106 y 121-122 del texto (Módulo IV)).

i.   V   La tasa media de variación de f en el intervalo [x , (x]  viene dada por:
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ii.   F   La tasa instantánea de variación de f en el punto x0 es:
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a  =  a.                                      ( por [1] )  
iii.   V   La tasa de variación relativa de f en el intervalo [x , (x]   es:
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FIN DEL MODELO.
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