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Übungen zur Vorlesung
Analysis I

Aufgabe 6.1:

Sei (an)n∈N eine beschränkte Folge reeller Zahlen. Der Limes superior von (an)
ist definiert als

lim
n→∞

sup an = sup{Häufungspunkte von (an)}.

Zeige

(a) lim
n→∞

sup an ist Häufungspunkt von (an)n∈N

(b) lim
n→∞

sup an = lim
n→∞

(sup{ak : k ≥ n})

Aufgabe 6.2:

Man entscheide, welche der Funktionenfolgen (fn) auf dem Intervall (0, 1) gleichmäßig
konvergieren, wenn fn(x) gegeben ist durch

(a) n
√

x (b)
1

1 + nx
(c)

x

1 + nx

Aufgabe 6.3:

Bestimme die Konvergenzbereiche sowie die Bereiche absoluter Konvergenz der
folgenden Reihen

(a)
∞∑

n=1

1

nx
(b)

∞∑
n=1

(−1)n+1 1

nx
(c)

∞∑
n=1

1

n! xn

Aufgabe 6.4:

Man bestimme alle stetigen Funktionen, die der folgenden Funktionalgleichung
genügen

(a) f : R → R mit f(x + y) = f(x) + f(y)

(b) g : R∗+ → R mit g(xy) = g(x) + g(y)

Bitte auf den Abgaben Namen und Übungsgruppe angeben. Zweierabgaben erwünscht.
Keine Dreierabgabe! Keine Abgabe von Kopien!
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