4.6 Ejercicios propuestos

Resuelva, si es posible, los siguientes ejercicios utilizando la regla de Cramer.







2x  - 5y   - 3z  = 10

6) Teniendo como base el ejercicio 6, de la sección anterior, calcule la función polinómica de grado menor o igual a 2( ,



p(x) =  a 0 +  a 1 x 1 + a 2 x 2 , 

tal que:



p(1) = 1,



p(2) = 0



p(3) = 1.

      Interpole, para los siguientes valores p(1,5),  p(2,2) y extrapole calculando p(0,9), p(1,1).

Miscelánea

1) Evalue desarrollando por las filas y/o columnas y efectuando las operaciones elementales por filas      y/o columnas que considere conveniente.


2) Verifique que:







    = - 132

3) Halle la solución (si existe una solución única), por la regla de Cramer, de:


4) Señale si cada una de las afirmaciones siguientes es verdadera o falsa sin evaluar explícitamente los determinantes.. Justifique su respuesta.


a)





=  

b)




=


c)




  =   x 


, si x ( 0,  x ( (+/-) 1

5) Sea A una matriz de orden  n > 1, tal que   (A ( ( 0.

a) Es (2A  ( = 2 (A  (.

b) Exprese   (2A ( en términos de  (A  (.

Ayuda: Estudie ejemplos de matrices de orden 2 y 3. Generalice sus conclusiones a matrices de orden n.

6) Utilizando las propiedades de multilinealidad respecto a las filas y/o las columnnas de la función       determinante que se presentan en la página
129, y/o desrrollando el determinante por las filas y/o columnas convenientes, demuestre que









     = (x + y)(z + x)(y + z)

Ayuda:







       = (x + y) (z+x)  

7) Con argumentos similares a los sugeridos en el problema anterior, demuestre que








  = 0

8) Apruebe o desapruebe la conjetura siguiente: para cada par de matrices A y B




det (A + B) = det A + det B

9) Sea A la matriz del ejercicio 2 de esta miscelánea. Halle

a) adj A

b) A –1
10) Resuelva por la regla de Cramer el siguiente sistema de ecuaciones lineales:


Respuesta:


x = y = z = 1

11) Resuelva por la regla de Cramer el sistema de ecuaciones lineales simultáneas:


Respuesta:
x = 5 ( 1 + ( ) / ( 2 + 3 ( )
y = 5 ( / ( 2 + 3 ( )

12. Determinar por medio del cálculo del determinante si la matriz de los coeficientes de los  siguientes sistemas de ecuaciones es no singular o sea si su determinante es diferente de 0. En tal caso, y en cada problema :

a) Resuelva el sistema de ecuaciones por la regla de Cramer


b) Halle la matriz inversa A –1 de la matriz de los coeficientes por el método de la adjunta. Revise la página 106,107,111.

c) Halle la matriz inversa A –1 de la matriz de los coeficientes por el método de Gauss-Jordan.

d) Resuelva el sistema de ecuaciones lineales por medio de la expresión  x = A –1 b.
e) Compare los resultados.
I.   2 x – 3y + 4 z = 7,

3 x + 2y + z =   1

x –   y + z =    0

II.   2 x  –  y+     z = 2,

5 x + 2y + z =   1

x –   y + z =    0

III.   2 x  –  y + 4 z = 1,

   x + 2y + z =   1

x – 2y + z =    0

IV.      x   + y +    z = 1,

-5x + 2y + z = - 2

x  –  y + z =    0

V.   3 x  + y  +    z = 1,
              - x  +  y + z =   1

x  - 2 y –z  = - 1

3)   x   +   y   +   z  =  0    


    2x  - 5y   - 3z  = 10


    4x  + 8y + 2z  =   4








2)  10 x   -  15y   = 0


       3 x  -   4y  = 1





 1)      3 x   -   4y   =    20


         -5 x   +   8y  = - 36





5)   x  -  y +  z          =    4


    2x       + 2z -   w   =   7


    3x       +   z -  2w  =   0


   4x  +  y -   z  -   w  =  -1





4)   3x  + 2y - 2z  =   1


     -  x  +   y + 4z  =  13


      2x   - 3y + 4z  =    8





3     0      2      0


3     0      0      2


0     2      3      0


2     0      1      3





1    0     2    -1


3   -2     6    4


5    4     3     0


2    2    -5    6  





 x  +   y   +   z  =   2


2x + 3y   + 4z  =   3


 x  -  2y    -  z   =   1








2    1     4      3


6    5     8      7


7    8     5      6


3    4     1      2





1    2     3    4


5    6     7    8


8    7    6     5


4    3    2     1





 1     2     0


 3     8    -2


-4     3    -5 





1     3     -4


2     8      3


0    -2     -5





2    3    4


5    6    7


8    9    9





2x    3x    4x


5x    6x    7x


8x    9x    9x





x + y	-z(x + y)


z + x	 y(z + x)





x + y	-z(x + y)


z + x	 y(z + x)





–z


1       y





x2 – y2	   x + y	   x


x   - y	       1       1


x   - y	       1       y





5x  +  2y  + z = 8


3x  +  2y        = 5


  x  +         2z = 3     





(2 + () x  -      (   y = 5


      - ( x + (1 - () y = 0








( Si  a 2 = 0, el polinomio será de grado 1 o menor.





