4.4 CÁLCULO DE LA MATRIZ  XE "Matriz inversa:la adjunta y" INVERSA UTILIZANDO LA MATRIZ ADJUNTA

Cuando en este capítulo dimos el primer ejemplo del cálculo del determinante de una matriz de orden 3, verificamos que 





A . Adj A = (A( I.

Aceptaremos este resultado sin ninguna demostración analítica..

Luego, si  (A( ( 0, entonces A . ( Adj A / (A() =  I.. En consecuencia A es no singular o invertible. Además, en este caso, 





  A-1 =  Adj A / (A(
En consecuencia, del primer ejemplo de orden 3:

Si







1   3   2




A =
1   1   4




            -1   2   1

Entonces, como (A(= -16 ( 0,

-7    1    10


A-1 =  Adj A / (A( = (-1/16) 
-5    3     -2




 3   -5     -2

En consecuencia: Una matriz cuadrada A es invertible o no singular XE "Invertibilidad:determinante e"  si y sólo si (A (( 0.

No hemos prestado especial atención a la teoría de los determinantes. Sólo hemos esbozado algunos de sus resultados fundamentales. Esperamos que las críticas respecto a nuestra posición “pedagógica” sean constructivas. Si alguno de nuestros lectores puede añadirle sabor a este capítulo, anexaremos sus artículos en un apéndice con los créditos respectivos y sin modificaciones. Esta es nuestra posición por ahora. Pero recuerda: nunca digas nunca jamás.
Para aquellos que deseen calcular áreas XE "Areas:de triángulos" \i  de triángulos a partir de las coordenadas de los vértices, les regalamos la siguiente fórmula.

El área del triángulo de vértices  
A1(x1, y1) , A2(x2, y2) , A3(x3, y3), está dada por


    



x1    x2

x2    x3

x3    x1 


         (1/2)   

       +

      +

y1    y2

y2    y3

y3    y1


Si escribimos las coordenadas como vectores columna:





           x1   
  x2
          x3



A1 =    y1     A2 =   y2
A3 =   y3

Expresaríamos el área del triángulo así:





(1/2) 
  (A1 A2(+ (A2 A3(+ (A3  A1(


Esta fórmula no es muy difícil de recordar ya que las “coordenadas” A1, A2, A3, aparecen por parejas en un orden que simula la siguiente rotación contra reloj :






   A 3







A 1

  

      A 2

La rotación o recorrido podría hacerse al revés ( en dirección a las manecillas del reloj)






   A 3






A 1

  

      A 2


En cuyo caso la fórmula podría escribirse como:




(1/2) 
  (A1 A3(+ (A3 A2(+ (A2  A1(


o






(1/2) 
  (A3 A2(+ (A2 A1(+ (A1  A3(
No importa donde se inicie la rotación, ni el sentido (reloj o contra reloj) de la rotación. Salvo que en un caso el área será positiva y en otros negativa, esta área es por lo tanto “orientada”. Por ello después de calcular el “área orientada”, es necesario tomar el valor absoluto de la misma.

Ejemplo. Para calcular el área del triángulo 



      
Y
  A 3 ( ½
, 4)








      A 2( 2, 3)










      

  A 1 ( 1, 1)
X

calcularemos





(1/2) 
  (A1 A2(+ (A2 A3(+ (A3  A1(


Luego. El área es igual a:





1     2

2    ½

½    1 


         (1/2)   

       +

      +


=

1     3

3    4

4     1




=  (1/2)   ( ( 3 – 2) + ( 8 – 3/2 ) +  (1/2 – 4 ) ) = (1/2) ( 4 ) = 2.
