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                        Capitulo 4       Propiedades del determinante 


4.2 PROPIEDADES XE "Determinante:propiedades"  DEL DETERMINANTE

Sin ninguna justificación aceptamos, lo cual es verificable y demostrable, que 





(A(=  (AT(
Es decir, que el determinante de A es el mismo que el de AT .

“Antiguamente”, la teoría de determinantes y en particular la “regla de Cramer” que se verá mas adelante , eran ampliamente utilizadas en solución de problemas.

Con el advenimiento de los computadores digitales su importancia decayó ya que la exagerada utilización de cálculos que conlleva, utilizando estos algoritmos de cálculo también “clásicos” propagan y amplían los errores por redondeo o truncamiento propios de la computadora.

Sin embargo dado que existen múltiples algoritmos para manejar operaciones por filas y/o columnas de una matriz, ejemplificaremos la utilización de estas operaciones en el cálculo del determinante.

El determinante es una función multilineal de los vectores fila o columna. Esto expresado por columnas quiere decir que si los Ai son vectores columna de dimensión n (nx1), tenemos que:


           i)           det ( A1  A2 … Ak + A‘k … An ) = det ( A1  A2 … Ak  … An ) + ( A1  A2 … A‘k … An )

ii) det ( A1  A2 … cAk  … An ) = c det ( A1  A2 … Ak  … An ), donde c es un número.

De esta multilinealidad se puede concluir y no es nuestra intención demostrarlo que:

a) Al multiplicar una fila o una columna de una matriz por un número c, su determinante queda multiplicado por el mismo número c.

b) Al sumar o restar una fila o múltiplo de ella a otra fila, o una columna o un múltiplo de ella a otra columna, el determinante no cambia de valor.

c) Al intercambiar dos filas o dos columnas el determinante cambia de signo.

Sacando provecho de estos principios recalcularemos el determinante 






5   1   0   3





1   0   0   2





0   1   1   1





0   0   0   1

así:
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Desarrollando el determinante por la última fila:






1   0   0

=
 

- (1) 
0   1   0
      =  - 1.





0   0   1

Resultado que coincide con nuestro calculo previo.

Si es necesario calcular un determinante, vale la pena realizar operaciones por filas y/o columnas, logrando ceros en filas y/o columnas, siguiendo las reglas a), b),
