Teorema de la Tangente – Trabajo final – Matemática I


1- Introducción:

Debido a la Promoción de la materia Matemática I, se me ha pedido realizar un trabajo final a modo de informe sobre el tema “Teorema de la Tangente”; tema del cuál debo realizar la demostración, y soslayarme acerca de las posibles aplicaciones que tiene este teorema.

2- Objetivos:

Generales:

· Ampliar nuestro conocimiento en lo referente a Matemática.

· Adquirir un conocimiento detallado del Teorema de la Tangente.

      Específico:

· Realizar un trabajo final a modo de informe sobre el tema “Teorema de la Tangente”

3- Desarrollo:

Teorema de la Tangente:

Enunciado: En todo triángulo, la tangente de la semidiferencia de dos ángulos es a la tangente de la semisuma de los mismos, como la diferencia de los lados opuestos a esos ángulos es a su suma.
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Demostración: 


Siendo                                  por el Teorema del Seno,

 permutando los medios y luego las razones, se tiene:



Y como en toda proporción entre cantidades la diferencia de antecedente y consecuente de una razón es a la suma, como la diferencia de antecedente y consecuente de la otra razón es a la suma, se tiene:

Transformando en producto, el numerador y denominador de la primera razón, da:



Simplificando el 2 y dividiendo numerador y denominador del segundo miembro por 

cos ½  (A + B), da:













       II


Luego, de II y I, obtenemos, por carácter transitivo:



Aplicaciones: 

  El Teorema de La Tangente, tiene un valor importantísimo. Sirve para aplicar por ejemplo, en todo lo concerniente a la construcción,  en geometría descriptiva, para el cálculo de pendientes de caminos, puentes, cruces de ríos, diseño y coonstrucción de techos, en síntesis, se emplea indiscutiblemente, en el cálculo de longitudes, distancias combinadas con desniveles.
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sen A – sen B   =   2 cos ½  (A + B)  .  sen ½ (A - B) 


sen A + sen B        2 sen ½  (A + B)  .  cos ½ (A - B)
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tg ½ (A - B)    =    a –  b


tg ½ (A + B)          a + b








