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Escucla de Cicncias Bésicas chnologl'as e lngcnicn’a

TRIGONOMETRIA
Medicion de a’ngu|os

UH a’ngulo esla Figura formada por dos lineas o rayos, con un extremo comun. A este Punto

comtn se le lama vértice del a’ngulo.
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Medicion de a’ngu|os grados y radianes

Definicion:

| a medida en radianes de un a’ngulo 0 esta definida como

g==: ,donde 6, s yrestan descritos en la Figura.
*




| a medida en radianes de un a’ngulo es un ntimero real que no va acomPaﬁado de unidades.

n la definicion 8 = E, tanto s como r debe ser medido en las mismas unidades de |ongitud‘
T

For cjcmplo si s=8cm y r=4cm, entonces

Sem

g = o 2 I numero 2 no tiene unidades

Asi, un a’ngulo de 2 (radianes) signhcica un a’ngulo que subtiende un arco que es dos veces la

Iongitud del radio.

Nota

SiBesun a’ngulo que subtiende un arco cuya longitud eslamisma que el radio, es decir, s=r,

entonces segiin la definicion

Asi, un a’ngulo de 1 radian es un a’ngu]o central que subtiende un arco igual ala ]ongitud del

radio.

f:érmula para la conversién entre grac]os Yy radianes.

(0 en grados) 3 (8 enradianes)
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(Convertir cada una de las siguientes medidas en radianes a grados.
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Solucién del punto a.
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Solucién del punto a.

LA CIRCUNFERENCIA UNITARIA

Angulos en radianes y grados.

Complc’carla ubicacion de a’ngulos en radiancsg grados‘
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Definicién de las funciones seno Yy coseno de un ntmero real.

SuPonga que t es un ndmero real. Co]oquc un a’ngu]o que mida t radianes en Posicic’m
csta’ndar3 sea F la interseccién del lado terminal del a’ngulo y la circunferencia unitaria cuyo
centro es ¢ origen.

Si F es el punto (x, 9) entonces:

La funcion seno esta definida por sen t=vy

|_a funcién coseno esta definida por C€OS t==x

P (x,y)
t (0, 1) (x, y)= (cos t, sen t)
— 1
EI valor mas grandc que esta funcién Pucclc tener es 1, y el valor mas chucﬁo es ~1.

Adcma’s las funciones seno y coseno toman todos los valores entre -1 Y I, Y de este hecho

se deduce que el rango de las dos funciones es [—1,1].

Fara ciertos valores de t, el seno Yy el coseno se Pucdcn obtener facilmente a Partir de la

siguicnte Figura.
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Actividades reconocimiento
Ta”crNol
Complc’car la siguiente tabla.
Angu|o o | |E | \E |2r |37 |5 | |7m | 5% |4n | 3w | S5n | 7w | 1lxm
6 |4 |13 12|13 |46 6 | 4|3 2|3 |4)| 6
Scno o E
2
Coseno | 1 |3
2

Funcion Pcric’)dica

Se dice que una funcion es Periédica si existe un numero real Positivo P tal que, sicmPrc que
x esté en el dominio de f, entonces x+p también estara en el dominio de Fy F(x+-P)=F(X>. el

valor mas chueﬁo del nimero real Positivo p se llama Pcriodo def.




sen (t+ 2m) = sent

cos (t+ 2w) = cos t

funcion periddica de pericdo p = 21

funcién periddicade periodo p = 2m

Definicion de las funciones tangente, cotangente, secante y cosecante.

sent 1 cost 1
tant = gect = —— cott = cect =
cost cost sent sent
cost + cost + 0 zent + zsent+ 0
tan{t + m) =tant secl(t + 2m) = sect cotit + m) = cott csclt + 27 = csct
p=T p=2m p=T p=72m
Donde pes el Pcriodo.
Actividades reconocimiento
Ta”cr No 2
Complc’car latabla siguiente con los signos de las funciones trigonométricas.
Cuadrantc Scno Coscno Tangcntc Cotangcntc Sccantc Cosccantc




Actividades reconocimiento

Ta”cr No 3

Complctar latabla siguiente.

T |
W= |
wl e
[ =]
5]
.
[ 3%
a3}
I
5]
2%}
(el
.
a3}

Sen

Cos

Tan

Cot
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Csc

LASFUNCIONES SENOY COSENO, Y SUS GRAFICAS

La funcion tangente, secante, cosecante Y cotangente.

Cualquicr ntimero real se Pucdc intchrctar como un a’ngulo. For lo tanto, Podemos describir
los dominios de las funciones trigonométricas dentro de la estructura del sistema de los

nimeros reales.




Actividades reconocimiento

Ta”cr No 4

Utilizarla tabla de valores de seno Yy coseno para Bosqucjarla gra'{:ica de Y=senx y y= cosx

en el intervalo (o, 2I)

Y
V= senx k
—
< > X
I | I |
T T 3T 2T
2 2
1=t
.
14
Yy =cCOosXx
< > X
| | | |
T T T 2T
2 2
'1 —

| as graficasde y = Asen (Bx+¢c) y y=Acos (Bx+c)



AmPIitud= I A

3 2w
Fcrlodo~ 5l

, c
DcsFasamlcnto = _E

(Graficade y = 4cos(2x — w/3)

Amplitud = 4

4 _ v=4cos(2x—7/3)
3 y=4cosx

34

2 desfhsamiento =—(—7;r3) =

2. 2

1= V=cosx Ala derecha
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v =4cos( 2x)

2m
periodo = =7

Actividades reconocimiento

Ta”cr No 5

Giraficar las funciones tangente, secante, cosecante y cotangente.
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IDENTIDADES

(na identidad es una ecuacion verdadera para todos los valores de recmPIazo Posiblcs de

la variable.

IDENTIDADES RECIFROCAS

1. . 6 - 2. . 6 —
et sentd ser cosd

IDENTIDADESDE COCIENTE

3. g =
e tan &



g3n @ 5 corf = cosf
zosf ) . zen &

4, tanf =

IDENTIDADES FITAGORICAS

(x,y) = (cosB, sen B) I~ cuacion de la circunferencia unitaria
A X ryt=
(1,0)
perc x=cos 8, y=s5enfd

asi: cos?@+ sen?d =1

Siensen?d + cos?8 = 1 dividimos entre 52n28, se tiene:

sentd  costd 1 . .
= = 14 cot<d =cscef

senld  senfd  senld

Siensen?d + cos*d = 1 dividimos entre cos?8; se tiene:

sen?d cos'@ 1 . . . .
= = tan‘d+1=s5ecf = 14+ tan<d = sec<d

cos28  cosi@  cosld

IDENTIDADES FITAGORICAS

6. senl@ 4+ cosie=1 7. 1 +tan?d = secla 2. 14+ cot?d = cscls

FORMULAS PARA LA SUMA

sen{d +B)=sendcosB t cosdzen B



cos (4 +B) =cosd cosE +sendsen B

tand +tanB

+B)=—vpn =~
an A8 = T A tan B

FORMULAS PARA EL DOBLE Y FARA LA MITAD DE UN
ANGULO

f:érmulas para el doble de un a’ngulo.

EJCTT\PIO‘

Obtcncr una férmula para sen 20.

sen 7?8 = sen (@ + 8) = senfensf + cnsf sen @ = ?sen #ensd

EJCTT\PIO‘

Obtcncr una férmula para cos 0.

cos28 = cos (f + 8) = cosfcosf —sen @ sen f = cos’f —sen’ 6

Otras formas alternativas de las formulas para el doble de un a’ngulo.
cos2f = cos’f—sen’ 8 =1—sen’ @ —sen’ 8 =1— 2sen’ @

cos28 = cos*d —sen® d = cos0 — (1 — cos®d) =2cos 6 — 1

tan A+ tan &

tan2€=tan(?+€}:m

FORMULAS PARAEL DOBLE DEL ANGULO

sen 28 = 25en 8 cosd

. .
cos 200 — cos 0 — sen” @

1—-cos28

cos 29 = 1 — 2Zsen®@§ —+ sen®g = >



cos 20 = 2co528—1 —= cost@=
tan 29 — Ztandg

t " 1 —tan?6
E:ijPIO.

Verificar la identidad

1—cos2x
— =tanx
SETL2n

1— ({cos2ix —sen? x)

=tanx
Fen 2%

(1— cos2x)+ sen?x

= = ldnx
A58 X COSX

sen?r+senx
— — tanx
2581 x cosx

2 sen’x
— =tanx
25enx cosy

Lanx = lan x

Actividades reconocimiento

Taller No 6

1+4cos28

2

Verificar cada una de las siguientes identidades.

2 l1—cos(lx) — tan x

sen 2x



tan? _ 1—raosy
secx —1 COS X
1+cos(2x)
—=cotx

san 2x

COSX COSX
l+sen x 1—5en x
sen (2x)
———=1tfanx

1+cos(2x)

285eCcx



