MATEMATICA |
ING. AMBIENTAL
u. V.

Guia 3

Desigualdades, Simplificaciéon, Racionalizacién, Ecuaciones

1. Demostrar las siguientes proposiciones
a. (va,b,c,delRfa>bac>d=a+c>b+d)

b. (vx,y,ze IR J(x+yNy+z)z+x)>8xyz]

C. (Vae IR*Xa+£22j

d. (v yelR J(x+y)lx*+y?)=4]

e. (vx,ye IR)(4x(x +y)<8x’ + yz)

f. (VX,yeIR)(x<y:>x<X;y<yj

9. (Wx,y,ze IR)(x2 T Y yz)

I. (Vx,yeIR+[x<y:>x< xy<X;y<yj

j. ¢Escierto que: (Vx,y e |R)(X <y=x < yz)

2. Simplifique las siguientes expresiones, indicando restricciones

5 6 4 3 5 4
21x y +28xy —-35x Yy ' Sol: x2(3xy3 +4—5xy)

7x2y3
x2+4x
b. 5 , Sol: X
X —16 x—4
4 1 2

(a+50)(a—4b) © (a—4b)fa-b) = (a+sb)a—_b)
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d.

m.

xry X\ —xy+y
: y  sol: Yy
X + XY+ 2X+ 2y X+2
1 1 ¢
7_'_*_7
a b ab

a+b?-c? 2 1
a2 T .
a‘h ab Ja+b+c

Sol

2a—-3 3Xx+2 Xx-—-a
+ + ,
3a 10x 5ax

2X_l+ X+ 2 : Sol-

3 2
7_'_7
X Y e YBY+2x)
, Sol: >
5_6 S5y —-6x
Xy’
X+Y _
———» Sol: xy
X +Y
_2y
X+Yy+
y 2
X+ 3y
X+Yy-—
y 3
-1 5
+7
y—-2 X X -5y +10
, Sol: —
3 4 3y —-10
X Xy -—2X
2 3
a-3 a+3 .a-15
, Sol:
S 2 2a+1
a -9 a-3

29a-24

30a

5(x —1)

4-x 3x-12 3(4 - x)

a-b 2a a3+a2b
+ - Il
b a-b g’p-_p’

Sol:

b

a-b
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3 X—6 1
+——-
2X—-4 oy _g X+2

](x3 —8); Sol: x2 +2x+4

Xty

1-y - Sol: A

ﬁ
N
|
w
=
o

3. Reduzca las siguientes expresiones numeéricas

a. 38 +2418 b. 2428 —3.63 +8J7
c. %2 +2316-354 d. 5412 + 4450 + 243 — 9432
. 5V48 312 . b4 516

6 4 ' 2 3

4. Multipligue y Reduzca

a. (7\/5 XZ\/E )

b. (3v6)248 - 3412)
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c. (2v3)5v2 - 4410) d. (23/6)5%4)
W3+ 4 +/5)V3 + 4 +5) f J3_v543+ 5

BVx +5(y Javx =5y} x, y € IR’

5. Reduzca al méaximo las siguientes expresiones

a Al + 5027 —R’/x . sol: 163x°

b\r\z/i 5,80|\/73X2

-10
\/9x74y6 +\/16x8y72 —3\/8x6y73 +‘{/81x16y74 —s/_24i§ + 3] _61 .
y Xy

6. En cada uno de los siguientes casos determine las condiciones sobre x e y de modo
que J sea un numero real. Luego racionalice y simplifique J.

a. ‘]_\/ﬁ N Sol: J=4x+y-+x

2 2
16x —81y

b. J=—F——+=—, Sol: J ={4x+9y)2vx -3
sy (4x+ 9y)2vx -3Jy)

c. J= 4\(/%)(_\/)_ Sol: J :2(4\/;+\/2_yX8x— y)

3 2
d J= oX_+ 20x —— Sol: J :(w/(x+3)(x+2)+\/x2 +6j(x+4)x
Jx+3)x+2)-Vx +6
(2x + y)z(g\/? +3/x(x+ y) +3/(x + y)zj
4x° +4xy+y Sol: J =
Ux-3x+y -y

e. J=
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=t sot: 3 = {lax-2F a2 20+ '

f. J=
/4x -2 —3/-2x

Resuelva en R las siguientes ecuaciones:
0 20 > _ sol: {x=1}

& x+3+(x+3)(x—2) X — 2

7.

2
4 X X =2
: = I: x=-3
" x—2  x+1 (x—2)(x+1)’SO be=-3)

c L _X,1 sol {x:O},{x:_—?’}
1 2
1+ 1
1+—
X
¢ — 1 -1 s {x:é}
1 1
1+ 1+ ——
1 1
X+ = 1+>
2 3

5+ 4/57
8

f. 42x2 =2+ 5x, Sol:

g. 8x" +30x +27 =0, Sol: {x = _Tg} {x _23}

_ —_3} x =1

h. 2x(x-1) =3(L-x"), Sol: {x_ :

i. x(x+7)=x(3-x)-2,Sol: {x=-1}

0-x_ 1 sol fx=-3}{x=2

[

6X X+1
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K 2x+11 x-2 _ 32 +Z,Sm:{x=—§}%X=2}
X+ 4 X—4 X —-16 >

2
L X 2T sl {x:ﬂ}

X +4 2

m. 2x' —49x" —25=0, Sol. {x = 45}

n. 2x-11J/x = -5, Sol: {x=%}, {x = 25}
0. (z:;jzzs(i:;]—ls,sm: {x:%},{x:?}

p. (1—\/§)><4 +1:(2—\/§)><2,Sol {x =+1}

g ¥x" —7x+9¥x" - 7x =10, Sol: {x: 7i2*/§}

2x—1_x+d

= 0 no tenga solucion.
X+2 X+2

8. Encuentre “d” de tal modo que la ecuacion
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