Geometria Plana — Triangulos
Questdes Resolvidas (nem todas)

Questdo 1 A bissetriz internado angulo A de um triangulo ABC divide o lado oposto
em dois segmentos que medem 9 cm e 16 cm. Sabendo que AB mede 18 cm, determine a

medida de AC .
Resolucgéo:

2 -1 6 ac=2
18 AC

Questéo 2 O perimetro de um triangulo ABC é 100m. A bissetriz interna do angulo A

divide o lado oposto £C° em dois segmentos de 16cm e 24cm. Determine os lados desse
triangulo.

Resolucgéo:

iAB_AC_AB+AC _60_3

'16 24 40 40 2

IE_§® AB =24
16 2
'A—C 3@ AC=36
o4 72

Questd 3 A bissetriz interna A0 de umtriangulo ABC divide o lado oposto em dois
segmentos BD e C'D de medidas 24 e 30cm, respectivamente. Sendo AZ e AC
respectivamente iguais a 2x+6 e 3x, determine o valor de x e as medidas A3 e AC
Resolucgéo:

2X+6 _3X o 2X+6 _ KXo _15 AB=36:AC = 45
24 30 4 5

Questdéo 4 A hissetriz externa AS deum triangulo ABC determina sobre o

prolongamento do lado BC um segmento CS de mediday. Sendo os lados A5 e H_C,
respectivamente, o triplo e o dobro do menor segmento determinado pela bissetriz interna

AP sobreo lado 5C gue mede 20cm, determine o valor dey.
Resolucgéo:

Questdo 5 Considere um triangulo ABC de 15cm de perimetro. A bissetriz externado
angulo A desse triangulo encontra o prolongamento de lado £C° em um ponto S. Sabendo

que a bissetriz interna do angulo A determina sobre BC dois segmentos BP e PC de
medidas 3cm e 2cm, respectivamente, determine as medidas dos lados do triangulo e a

medida do segmento Cs .
Resolucgéo:
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Questdo 6 Sabendo que BC || DE , calcule x em cada caso:

A
*/\B
D E
8 10
B C
Resolucgéo:
1) No trigangulo ABC da primeira figura usamos o teorema de Tales:
X_5 @ x=48.
8 10
. A 8 _x _20
2) Na segunda figura usamos semelhanca de triangul os: 710 ® x= 3
Questdo 7 (Unicamp-SP) A figura mostra um segmento AD dividido em trés

partes AB =2cm, BC =3cm e CD =5cm. O segmento AD' mede 13cm e as retas B8

e CC" o pardlelas a DD . Determine os comprimentos dos segmentos A%, B'C' e

Resolucgdo:

2 -3 _ 5 04 ag=26/10BC'=39/10
AB' B'C' C'D' 13

C'D’=65/10.

Questdo 8 (FEI-SP) Nafigura, x mede:

a 3 Resolucéo:
b 10 O Terceiro lado do triangulo
) 2 grande: 172=8%+y22& y=15.

c) fatam dados para
calcular x.

B

Usando semelhanca de

A X_ D9
d) 3+21—2 : triangulos: PR
e) 8/45 b 7 : X:4—O:§:2_E:2_1_0

15 3 3 15
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Questdn 9 (PUC-SP) Na figura, sabendo-se que AE=30m, 8D =40m, AE =50m, EC
= CD entsgo AC e CF valem, respectivamente .

a) 25me25m E D
b) 32me 18m

c) 3Bmel2m 4 i
d) 40me10m - =
e 45cmeSb0cm a C B
Resolucgéo:

{notriangulo ACE : EC? =302 + AC? o
_ ) , Substituindo os valores dados:

{no triangulo BCD : CD? = (AB- AC)’ + BD?

{notriangulo ACE : EC? = 30% + AC?

) , resolvendo os sistema: 32m e 18m
no triangulo BCD : EC? =(50- AC) +40°

Questdo 10 Na figura seguinte, onde BF || C'_G, se a &rea do triangulo AEF for igual a
area do quadrilatero DEFG, ent®o arazio entre AB e AC serdigua a

a) \E/Z %
e
c 12 E,;;// ./
d 23 / \// 017
o 34 c f’ i
Resolucéo:
1
. . E'AADG_ ) 1 ., 1 .
Pelo enunciado do problema: =k°-->==k°-->k=+,/=, Aapc=&reado
Anoc 2 2
tringulo ADG e k=raz&o de semelhanca: 2—(8: =+ % = %

Questdo 11  Na figura seguinte, o retangulo ABCD é dentre os retangulos inscritos no
triangulos | JK o de area maxima. O perimetro do retdngulo ABCD emcm &

a)16 T

b)18 L - D 9em
c) 21 L
d) 24 /,//:;(,, i
€) 36 J B C
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REse)lle='s) Chamando a aturado triangulo IAD h, AB=DC=9-h; Usando semelhanc¢a de

h_AD o ap=22-24
triangulos: 9 12 9 3, substituindo o valor de AD na segunda equagéo
A=ADx(9- h), A=area
4 4, - ~ . _ =12 9
A=Z=h(9- h)=- =h?+12.h; Calculando o h do vértice dessa fungio h=———— ==
3 3 2(- 413) 2
AD = igl g =6, 0 perimetro do retangulo ABCD= 2x6+2x9/2=21
Questéo 12 Se H é o ortocentro de um tridngulo isbsceles ABC de sua base BC e

BHC = 50°, determinar os angulos do triangulo.

Resolucdo: 1307, 25° e 25°. faca um desenho de modo que as alturas
caia fora do triangulo ABC.

Questéo 13 Se o0 quadrilatero ABCD é um paralelogramo e M é ponto médio de

AB , determine x.

—_— A B
DFP =16 i

PM =x T

Resolucao:
1°. Modo:
Os triangulos AMP e DCP sao semelhantes, logo os lados homdélogos sao
. . AP _AM X AM X
proporcionais: —=——=—« ——=—® X=8
PC DC 16 2AM 16
2°. Modo:
Unindo os vértices B e D, temos o tridAngulo ADB onde os segmentos BD
e AC sao diagonais do paralelogramo e se interceptam no ponto médio
I. Os segmentos Al e DM sdo medianas do triangulo ADB, assim:

2.x=DP, x=16/2=8.

Questdo 14 Em um triangulo ABC, os angulos A e B medes respectivamente 86° e 34°.

Determine o angulo agudo formado pela mediatriz relativa ao lado BC ¢ pela bissetriz do
angulo C.

Questdo 15 SePéoincentro deumtridngulo ABC e BPC = 125° , determine 0 angulo A.
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Questdo 16 Na figura, Q é o ponto médio de AB . P BC Sendo H_C’:30cm,

determine £

¢ Resolucdo:  Sendo Q ponto médio e QP//BC, P
também ponto médio de AC; AP=PC=15; Em todo
tridngulo retangulo a mediana relativa a hipotenusa
€ igual a sua metade 15, ou seja, AP=PC=PB=15.

o O é o ponto de encontro das medianas, o

baricentro, PO=1/3.PB=5.

Questdo 17 Nafigura ABCD é um reténgulo. M é o ponto médio de CD eo tridngulo
ABM é equilétero. Sendo A5 =15, calcule AF .

M
D c

Resolucao:

Unindo os vértices A e C, temos o tridngulo ADC onde os segmentos BD
e AC sao diagonais do paralelogramo e se interceptam no ponto médio
I. Os segmentos DI e AM sdo medianas do tridangulo ADC, assim:
AP:2/3.AI\ﬂ, AP=2/3.15=10.

D iC

Questdo 18 Sabendo que ABC é um tridngulo equilatero e que o ponto G € baricentro,
calcule B
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a 3 A

b) 5

c 6

d 9 6~3

e 12

Resolucéo:

I3 _ 6434/3
2

No triangulo ABC com G baricentro, AM ¢é dtura e mediana: AM:7 =

BG=2/3.AM=2/3.9=6.
Questdo 19 (MACK-SP) O triangulo ABC da figura é equilétero. AM = MB =5 e CD

=6.Ovalor de AE é:
a) 76/11 A
b) 77/11
c) 78/11
d) 79/11 o
e) 80/11

=9 dai:

Resolugdo:
Ostriangulos MNE e ECD sdo A
semelhantes. Fazendo NE=x,

AE=5+NE o que corresponde a letra €)
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C D

Questdo 20 °

CD = BC e BD = BA . Quanto mede o angulo A?
a) 76°
b) 36°
c) 72°
d) 42°
e 62°

A No trapézio da figura, sabe-se que 4D =

Questdo 21 Nafigura DE = 2, BC = 5edM =1 Qual a medida do segmento EJ’?

A Resolucéo:

a 1
b) 2 DE_AM 2

c 25 D ] E BC AN 5
d 15 - MN=5/2-1=3/2=1,5
e 30

B s

ja +b =108
fm= x+108°

DE//BC & ADE~ABC, ou sgja, sdo triangulos

semelhantes — =——« —==——« AN =5/2a
AN

Questdo 23  Na figura,sendo AB = AC = AFE - AD, cdcule a medida do angulo

CDE, dado BAD = 52°.
A
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Resolugzo:

No tridngulo ABC, fazendo os éngulos B = C =a ; no triangulo ADE, fazendo os éngulos
ia +52° + y+a =180°

" i
A=y e D=E=x; no triangulo DEC, fazendo D=z, E=y+x, temos. |y + 2x =180°

.:A.z+(y+ x)+a =180°

Questéo 24
Num triangulo ABC, o angulo obtuso formado pelas bissetrizes internas dos angulos B e C
excede o angulo A em 72°. Determine 0 angulo A.

Questdo 25 (UCSAL) Nafiguraabaixo tém-se ABC, cujo perimetro € 26¢cm, e o losango

ADEF, cujos lados medem 4cm. Se 5C° mede 8cm, os outros dois lados do triangulo ABC
medem.

a) 4cme l4cm A

b) 5cme 13cm D

c) 6cmel2cm

d 7cmellcm

e) 8cme 10cm B

Questdo 26 (UCSAL-96) Um triangulo isbsceles é tal que a medida dos angulos da base é
30°. Seadturarelativa a base mede 1,5cm, o perimetro desse tridngulo, em centimetros, &

a) 6+33
b) 3+3+3
C) 6+~w'{§
d) 3+ﬁ
& (6+V3)2

Questdo 27 (UCSAL-96) Um triangulo equilatero € tal que a sua area € numericamente
igual a0 seu perimetro. Nessas condi¢des, a altura desse triangulo mede, em unidades de
comprimento.

8 1243

b) 9

C) 43

d 6

€) 2@
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Questdo 28 (UCSAL-96) Num plano a, tem-se duas retas, r e s, concorrentes no ponto A.
De um ponto B, ndo pertencente a a, traga-se a reta t, perpendicular a a. Essa reta
interceptaa num ponto C, distinto de A. O tridngulo ABC &

a) inexistente

b) obtusangulo

c) retangulo

d) eqlilatero escaleno

Questdo 29 (UCSAL-97) A figura mostra uma armagdo feita com vérias barras de ferro,
todas da mesma espessura. A quantidade de metros lineares de ferro usados nessa armacéo
€, aproximadamente:

a 80 - ol
b) 9,2 ;’_’f"’-’ 1.20cm
c 11,2 A
d) 12,0 ~ __asih
e) 134 4 - 2

1.60cim

No retangulo temos: 5x1,20+2x1,60+2="?

Questdo 30 (UCSAL) Nafiguraabaixo, asretasr e s sdo paralelasentre s e o angulo
AMB éreto. Sex, y e 7x indicam, em graus, as medidas dos angulos assinalados, entédo y —

X éigua a
7x+y:180!
a) 60° x+y+90°=180°
b) 60°30 Resolvendo esse sistema:
o 72° y-x=75%-15"=60°
d) 75°
e 82°30

Questdo 31 (UCSAL 95) Nafiguraabaixo, asretasr e s s8o paralelas entre si e cortadas
pelas transversaist e u. Os angulos assinalados tém as medidas indicadas em graus. Nestas
condices, € verdade:
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¥
a X=60°eY =75 44D
b) X=60°eY =60°

C) X=75°eY =45°
d X=75°eY =45° X
e X=75 eY =60°

//12(}“
Resolugéo:

Resolugeo:

Pela figura x=60°; O angulo do
tridngulo oposto pelo vértice de
45°, sendo assim o terceiro
angulo do triangulo 75°.

Questdo 32 (UCSAL-94) Ostriangulos ABC e CDE da figura sdo retangulos. Se o
segmento AB = 4cm, e 0 segmento BC = 8cm e a &rea do tridngulo ABC é o dobro dade

CDE, entdo DE mede, em centimetros:

a) 22
b) 2+3
Q) 342 D
d) 33

A

€) 4#5 n
B

Usando o teorema de Pitagoras, 82=4?+AC? & AC=4/3;

4x4\/§:16\/§:8\/§,
2 2 ’

A areado triangulo ABC=

como a &rea do tridngulo CDE é metade desse valor, aresposta verdadeiraa o item €).

Questdo 33 (UCSAL-95) No triangulo TIO traga-se amediana TA. No triangulo TAO
traca-se a(A) mediana TU. Seaéreado tridngulo TIO éXx, aareado trigngulo TUA &

a) 3x/4 [RESINGES:
b) 2x/3 1h
c) x/2 b.h a4

d) x/3 AT TX AT

e x/4

i—xl resp )
2%
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Questéo 34
(UCSAL-95) O triangulo ABC, representado na figura abaixo € isdsceles. Seo
segmento EC = CFe x = 40° , amedidayy, do angulo assinalado, é:
A Como o tri.éngulo ECF é isosceles,
sua base EF, com x=40°=E, vem que
o0 angulo C=100".
O angulo C=80"=B do triangulo ABC.
a) 120° O angulo E=40° do tridngulo DBE e
b) 130° y=80°+40° que angulo externo do
o) 140° triangulo DBE.
d) 1502
e) 160 C
) B E ™
F
Questdo 35

Na figura abaixo, tem-se o tridngulo equilatero ABC, cujos lados medem 4cm. Se o
segmento AH é adturarelativa ao lado do segmento BC, D e E sdo, respectivamente, 0s
pontos médios dos segmentos AH e HC, entéo a érea da regido hachurada €, em
centimetros quadrados.

O quadrildtero ADEC é um trapézio

3) ﬁlz debasesDEeACe
b) (3£)/4 A\rapézio =A= AAHC - ADHC’
0) 3v3)12 143443
9343 AH_T_T_Z\@
N 23
96 no22B 1, 33
2 2 2

B H E C

Questédo 36 APCM (Academia de Preparacdo aos Concursos Militares)

Na figura abaixo, 0 segmento CD é bissetriz do angulo interno C e segmentos EF // AB. O

perimetro do tridngulo ABC &
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Questdo 37 Calcule aangulo formado entre a altura a mediana relativas a hipotenusa do
triangulo retangulo da figura abaixo.
A

20° -
B M H C
Resoluggo:
Questdo 38  Num triangulo retangulo que tem um angulo agudo medindo 60°, qual é a
medida do angulo formado entre a bissetriz e a mediana relativas a hipotenusa?

Questdo 39 Considerando congruentes 0s segmentos com “marcas iguais’, determine o
valor das incognita nos casos:

a) b)

12x=2y-7
a) 2x=3x-5a x=5 b) : y gue resolvendo-o ...
12y =3x+1
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Questdo 40

Em um tridngulo ABC, os angulos A e B medes respectivamente 86° e 34°. Determine o
angulo agudo formado pela mediatriz relativaao lado 5C e pela bissetriz do angulo C.

No triéngullo ABC: A+B+C=180°, como A=86° e B=34°, C=60°; a bissetriz do angulo C o
divide em dois angulos de 30°%; O triangulo formado pela bissetriz do angulo C, pela

mediatriz do lado BC e pelo ponto de interse¢do da bissetriz com a mediatriz € um tridngulo
retangulo, assim, o angulo pedido é de 60°.



