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Areas de figuras planas — algumas resolvidas

1. Nafiguraabaixo, determinar a &rea da parte sombreada em funcéo do raio r do
circulo, sendo AB e BC os lados de um quadrado inscrito nesse circulo.

4. Calcular a dreadafigura sombreada.
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5. Determinar a &rea dafigura sombreada, em fungdo de m.
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6. AsfigurasABCD abaixo sdo quadrados de perimetro 16 cm. Determinar as areas

sombreadas.
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7. Determinar a area sombreada, na figura sabendo-se que o lado do losango tem
medida igual & sua diagonal menor e que ambos medem 10 cm. Os arcos descritos
tém centros nos vértices do losango e raio igual a metade do lado do losango.
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8. Determinar a &rea da figura sombreada ao lado, em fungéo do raio r do circulo
inscrito no tridngulo equildtero ABC.

9. Determinar a area sombreada na figura abaixo, sabendo que a hipotenusa do
triangulo retangulo ABC mede 10 cm.

10. Determinar a area e o perimetro dafigura BED, inscrita no tridngulo retangulo
ABC, sabendo que 0 segmento AC mede 10 cm, 0 angulo C mede 45° e que os
arcos BD e ED tem seus centros, respectivamente, nosC e A.
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11. Nafigura, ABCD é um quadrado de lado a e o segmento AE=b. Determine a &rea
do tridngulo AEB, sabendo que o segmento CE é congruente ao segmento BC.

12. Nafigura, o segmento AP é congruente ao segmento AC e adistancia AB meder.
Calcule a &rea sombreada em funcéo der.

13. Nafigura, ABCD € um quadrado. Determine a &rea sombreada em fungéo de a,
sendo a amedida de um segmento tomado sobre o lado do quadrado, a % do vértice
i c
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14. Calcular a area da parte sombreada sendo AB =t er o raio do circulo maior.



15.

Calcule a &rea daregido hachurada,
sabendo que A e B sdo pontos médios dos
lados do quadrado cujo perimetro é
l6cm.(Use p =314)

Respostas:
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Resolucgéo:
Questéo 01
An=Asemicirculo-A segmento circular
2r
AC=2r =BCy/2® BC=-"==r42
J2
12\r/2 rv2 i
NN N X
_prt ) )
T An=&reasombreada; A=area
2 ) 3} do setor; A=areado
A =P BT 202 triangulo; As; =&reado
2 2 & segmento circular

Questdo 02
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A intersegdo das duas curvas com a base a
formam um tridngulo equilétero:

=A+A; =A+(A-A)=2A- A
A =2 p/6a’ a’43
2 4

A _pa a’+/3 _2pa’- 32’43 ;

4 12 a
a2 20 - 3\/§ Ar=&ea
A= p12 sombreada; A=4rea do setor; Ai=dreado
tridngulo; Ay =area do segmento circular

Questédo 03

a) Ah:Ac+At'2.As
2 2

A =px6? + 12 xV3_, p/3x6> _ 36p - 12X12x/3  px6x6
4 2 2x2 3

b) O didmetro do circulo médio é d = 4.% e seu rao 2R ;

- _, 2RO aRo _pR’
Ah A\:irculomedm Amrculo pequeno p 9 ﬂ pg3 g 3

questéo 04
a) Chame o raio do circulo interno de x etrace o tridngulo retangulo formado pelos
centros do circulos pequeno e pelos dois centros dos circulos de baixo. Esse

triangulo retangulo que tem lados: % + x;% +xe g .Veaqueoladoa2 éa

diagonal de um quadrado d =1+/2 :g :%+ x%2® x= a2 z V2 =raio do
e o
o
circulo sombreado. A éreado circulo sombreado & A =p.x> pé 22, z V2 H
o
A= Ahuadrado - A\:irculo = 202 -p 102 =400- 100p

b) A é&reasombreada é:
A=100(4-p)

2 2
c) Aaeasombreadaé€ A=A 0 - 3Aur = 104\@ 3P / :ZxS =25/3- ZSTp
d) A areasombreada é um segmento circular:
13x122  12%x+/3
A= A%etor - A\riangulo = P 2 - 4
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. [B/3) 3¢

eS
€) A deasombreadaé: A= E(A-,irculo = Avianguio) = E-‘?p X8 - .
3 3 8 4 =
2
Questéo 05.
Areadacoroacircular: A=p |(m+6)* - (2m)?]

Questao 06
a) Areado quadrado menos duas vezes a area do segmento circular.
2 2
A=42- 2x§@ 440
4 2 Q,

2
b) Areado quadrado menos a &reado semicirculo: A=47 - J_Lp ' 4;5

Questéao 07

102@ 3P /3x52

A &reasombreadad A= 2.(Avagio - 3Auor) = 2( ) =503 - 25p

Questdo 08
Num tridngulo eqiildtero a altura=mediana: h=r+2r=3r.

Calculo do lado do triangulo h = % —xr@ 1= -3

NE

2
A area sombreada é érea do tridngulo menos a &rea do circulo: A= 2“/?: NE -pr?

Questdo 09
Célculo do lado BC:
BC 1

cos6o°:E-§® BC=5= AD

A &rea sombreada:
A= A\riangulo - Asetor - A%etor

5x5V3 p/3x5° p/6x5v3
2 2 2

A=

Questéo 10
Calculo dos segmentos BC e AD:

cos4s’ = BC \/_® BC=5/2 e
10 2

AD =10- 52
A &rea sombreada € igual a area do triangulo ABC menos
a éreado setor EAD, menos a area do setor BCD:

Bv2f praxto- sV2f  prax@2)
2 2 2

A=
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Questéo 11
A diagonal do quadrado é d =aJ/2 e AE=b = (a\/i- a)

A &rea sombreada &

-1 absenas? :M ou
2 2
Az a.(a 2- a)x/i _ az.(\/i- 1)
2 2
Questéo 12
2 .2
Célculo da érea sombreada: A= p.{%g
e2g

Questédo 13
A sombreada é igual a &rea de dois quadrados de lado a mais a area de um segmento
circular deraior.

a2

Célculo do raio r do circulo sombreado: d =1W2 =aJ2=2r® r = —

3 28
¢ 2 2 - =
Célculo da &rea sombreada: A=2.a’ +<;p /4>2<a 2 5 g .
c +

¢

. O

Q.l..l.

Questéo 14
S
4 . tt 7 N
=T 2 Dafiguratemos: 257 2a.(2r- 2a)a Vi da.(r- a) a
B 2
il 4a” - 4r.a+tz =0, resolvendo essa Ultima equagéo:

_2rx+4r®-t?
4 :

_‘|_ A = area hachurada

: A,, = a@reado circulo grande
Fazendo | i i ., temos.  A=AcgAcn-Ag
i Awm = @rea do circulo medio

{ A, =é&readocirculo pequeno
2
- 280

A=pr?-pg *-pa’
e 2 g
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A=pr2-p(r-aff-pa’=pri-pl?-2ra+a’)-p.a’
A=pr’-pr®+2pra-pa*-p.a’=2pra-2p.a’

B 2r +/4r? - t° RAr2 +4ryar? - t2 +4r%- 120
A= 2pr y -2p¢

g 16
A= 2.(2r +/4r? - tz)_ Iogalr2 +4ry4r? -t +4r? - 20
8 8 8 B
A:4p.r.(2r ++/4r? - tz)_ Iogalr2 +4r4r? - t2 +4r? - 20
8 & 8 5
A:8p.r2 +Apr\Ar?-t2 - dpr’-4dprar-t? - dpr+pt?
8

2

A:+p; a cqd.

Questéo 15

2
Ah = A\]uadrado - 2'6\ - A&etot =47 - 2x 4)2(2 - P /22X2




