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· Que es limite de una función

En matemáticas, se usa el concepto del límite para describir las andanzas de una sucesión o una función. La idea es que una sucesión o una función tienen un límite si progresivamente alcanza un número, que se llama el límite. Se usa el límite en cálculo (por lo que también se usa en el análisis real y matemático) para definir convergencia, continuidad, derivación, integración, y muchas otras cosas.

Definición
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Informalmente, decimos que el límite de la función f(x) es L cuando x tiende á a, y escribimos

si se puede encontrar x suficientemente cerca de a tal que f(x) es tan cerca de L como se quiera. (a puede ser finito o infinito.) Es decir, el límite es L si y tiende a L cuando x tiende á a. Más precisamente, decimos que
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Esta definición se llama frecuentemente la definición épsilon-delta del límite, y a pesar de su finura conceptual tiene mala fama entre estudiantes del cálculo, debida parcialmente a su incomprensibilidad superficial.

· Infinitos asintóticos.
Límites infinitos
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Existen ciertas funciones que aumentan o disminuyen sin límite a medida que la variable independiente se acerca a un valor fijo determinado.

Crecimiento infinito: 
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Decrecimiento infinito:
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Una asíntota es una recta a la cual se aproxima una curva indefinidamente. Trazar las asíntotas, tanto verticales como horizontales, es de gran ayuda para dibujar la gráfica de una función. 

Asíntota vertical:
Una asíntota vertical es una recta paralela al eje y.

Se dice que la recta x = a es una asíntota vertical de la gráfica de la función  f  si por lo menos uno de los siguientes enunciados es verdadero:
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Asíntota horizontal:
Una asíntota horizontal es una recta paralela al eje x.
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· Concepto de derivada  y sus aplicaciones en el campo de las ciencias administrativas.
El concepto se derivada se aplica en los casos donde es necesario medir la rapidez con que se produce el cambio de una situación. Por ello es una herramienta de cálculo fundamental en los estudios de Física, Química y Biología. También en las ciencias sociales como la Economía y la Sociología  se utiliza el análisis matemático para explicar la rapidez de cambio en las  magnitudes que les son propias.

La derivada es el resultado de un límite y representa la pendiente de la recta tangente a la gráfica de la función en un punto.

La definición de derivada es la siguiente:
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Aplicaciones de las Derivadas en Administración y Economía:
Dentro de las aplicaciones de las Derivadas en administración y economía incluiremos, el Costo Marginal, el Análisis Marginal, las Superficies de Demanda, las Funciones de Producción, el Teorema de Euler, la Demanda Marginal, La Elasticidad parcial de la Demanda y la Productividad Marginal.
1.- Costo Marginal

El costo marginal por unidad es la razón (instantánea) de cambio del costo total con respecto a la producción, esto es: 

Costo marginal = derivada del costo total

Si la función de costo de producir cantidades  e y de dos bienes está dado por:
c = Q(x,y), entonces las derivadas parciales de c son las funciones de costo marginal, así:
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NOTA: En la mayor parte de los problemas económicos los costos marginales son positivos.

2.- Análisis Marginal
El término “Análisis Marginal” en economía, hace referencia a la práctica de usar una derivada para estimar el cambio en el valor de una función como resultado de un aumento en una unidad en una de sus variables (similar al caso de las funciones de una variable).

3.- Superficie de Demanda

Si se tiene dos artículos relacionados, donde las cantidades demandadas son x e y siendo sus respectivos precios p y q, entonces las funciones de demanda se representan por: 
x = f(p,q) e y = (p,q) suponiendo que las cantidades demandadas x e y dependen solamente de los precios p y q entonces una función demandada de dos variables independientes continuas, se puede representar por una superficie, denominada “Superficie de Demanda”.

NOTA: En economía las funciones de demanda x = f(p,q) y  y = g(p,q) tienen las siguientes propiedades:

a) Todas las variables x, y, p, q, son ceros o positivos

b) Si q es constante, entonces x es una función monótona decreciente de p.

c) Si p es constante, entonces y es una función monótona decreciente de q.

d) De las funciones f(x,y)y g(x,y) es posible obtener sus funciones inversas p=F(x,y) y q=G(x,y)
4.- Demanda Marginal
Si x=f(f,q); y=g(p,q) son funciones de demanda para dos artículos, entonces las derivadas parciales de x e y son las funciones de demanda marginal.
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En la función de demanda usual;  crece si su correspondiente precio p decrece; y crece si su correspondiente precio q decrece; [image: image15.emf] son negativos para todos los valores económicamente significativas de p y q. 

Si [image: image16.emf] para determinados (p, q) dado, las mercancías son competitivas, debido a que una disminución en cada precio correspondiente a un aumento en una demanda y a una disminución en la otra. 
Si [image: image17.emf] tienen signos opuestos, los artículos no son competitivos y ni complementarios. 

Esto último quiere decir; una disminución en el precio de uno de los artículos corresponde un aumente en ambas demandas, mientras una disminución en el precio del otro articulo correspondiente un incremento en una demanda y una disminución en la otra. Por ejemplo, si dos calidades diferentes de un material pudiera usarse y el material de mejor calidad pudiera obtenerse solo por procesamiento del material de inferior calidad.

5.- Elasticidades parciales de la Demanda 

Sean x=f(p,q) e y=g(p,q) las funciones de demandas de dos mercancías relacionadas entre sí. Las elasticidades parciales de la demanda están dadas por: 
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Las elasticidades parciales cruzadas de las demanda son [image: image20.emf]
Sus signos que son iguales al de las demandas marginales correspondientes se pueden utilizar para determinar si los productos son competitivos o complementarios. 

6.- Funciones de Producción

Si la cantidad z de un artículo se produce utilizando las cantidades x e y respectivamente de dos factores de la producción, en tal caso la función de producción z=f(,y) da la cantidad de producción final z cuando se usan de manera simultanea las cantidades x e y de los insumos respectivamente, para que la representación z=f(x,y) tenga significado en economía, las cantidades de los insumos pueden venir sin restricción por lo menos en el intervalo que interesa y que la función sea continua. 
[image: image21.emf]
7.- Formula de Euler (Teorema de Euler) 

Si la función z=f(,y) tiene la propiedad de que para una constante [image: image22.emf] se tiene
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Entonces se dice que z=f(x,y) es homogénea de grado n. 
· Si n > o, se dice que la función es positivamente homogénea.
· Si n=1, la función se llama lineal homogénea.

· Si z=f(x,y) es positivamente homogénea de grado n y sus derivadas parciales de primer orden existen, entonces se puede demostrar que: 
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A esta relación se le conoce con el nombre de fórmula de Euler o Teorema de Euler, también se conoce como el Teorema de la suma.
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