AYUDANTIA No 6 – PROBABILIDADES

(EYP 1112 ------------ 2º SEMESTRE 1998 )
1º  Sea X una variable aleatoria con distribución uniforme en el intervalo ( 0 , 1 ) y definimos la nueva

     variable aleatoria Y = 4 X (1 – X ). Calcule

     ( a )  La función de densidad de Y

     ( b )  E ( Y ) , V ( Y ).

2º  Sea X una variable aleatoria con densidad
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     ( a )  Calcule la densidad de Y = X 2 .

     ( b )  Obtenga una forma explícita para E ( X k ), donde k es un entero positivo.

3º  Suponga que X ~ N ( ( , ( 2 ).

     ( a )  Si  ( =  -1  y  ( 2  = 4, calcular :  P ( X 2 < 1.44 ) , P ( 1 / 2 x  > 1 ).

     ( b )  Si  ( 2  = 4  y  P ( X > 2 ) = 0.4, calcular (.

     ( c )  Si  ( =  -2.5  y  P ( X < 0 ) = 0.9, calcular ( 2
     ( d )  Si  ( =  60  y  ( 2  = 100, calcular  P ( 58 (  X ( 62 | X > 53 ).

4º  Una persona juega el siguiente juego : Lanza una moneda honesta en forma sucesiva e independiente,

     hasta obtener ya sea 2 caras o 2 sellos. Sea N el número de lanzamientos requeridos para terminar 

     el juego.

     ( a )  Calcule la función generadora de momentos de N.

     ( b )  Calcule  E ( N )  y  Var ( 4 N – 2 )

     ( c )  Pruebe que Y = N – 1 tiene distribución geométrica.

5º  Considere el siguiente experimento que involucra una urna con 4 fichas blancas y 3 negras, una

     moneda equilibrada y una moneda cargada con probabilidad  2 / 3  de ser cara. Se extrae una ficha 

     al azar de una urna. Si ella es blanca se lanza repetidamente la moneda equilibrada hasta obtener cara, 

     si ella es negra se hace lo propio con la moneda cargada. Sea Y la variable aleatoria que representa al

     número de sellos que se obtiene antes de obtener una cara.

     Encuentre  GY .
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