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中三數學

第九課

幾何定律Some Important Geometrical Theorems

在這課中，我們會再探討多一些關於三角形之幾何定律。

1、 幾何定律Mid-point theorem
中點定律

Ｍ及Ｎ分別為ＡＢ及ＡＣ的中點及ＭＮ//ＢＣ及ＭＮ＝1/2 ＢＣ

Example 1

在圖中，Ｅ，Ｆ和Ｇ各為ＡＢ，ＡＣ和ＤＣ的中點。ＥＦＧ為直線。若ＡＤ＝6cm，ＢＣ=4cm,找ＥＦＧ之長度。

解

Consider ΔADC, 

DG = GC (已知)

AF = FC (已知)

( FG = ½ AD (中點定律)

考慮ΔABC,

AF = FC (已知)

AE = EB (己知)

( EF = ½ BC

EFG = EF + FG

= ½ BC + ½ AD

= ½ x 4 + ½ x 6

= 5cm

Example 2

在 ΔABC, D, E和 F分別為 AB, BC和 CA之中點。證明ADEF是平行四邊形。

解

AD = DB (已知)

BE = EC (己知)

( DE // AC (中點定理)

( DE // AF

AF = FC (己知)

BE = EC (己知)

( EF // BA (中點定理)

( EF // DA 

( ADEF is a //gram. (定義)

截距定理Intercept theorem

Ｍ為ＡＢ的中點及Ｎ為ＡＣ上一點，使ＭＮ//ＢＣ，則Ｎ為ＡＣ的中點。
Example 3

在圖中, D是 BC的中點； G是AD的中點。E和 F是 AC上ΔABC使BGF這條直線附合以下的條件 DE // BF, 證明 AC = 3AF。

解

考慮 ΔADE

AG = GD (己知)

GF // DE (己知)

( AF = FE (截距定理)

考慮 ΔBCF

BD = DC (己知)

BF // DE (己知)

FE // EC (截距定理)

i.e. AF = FE = EC

由此 AC = AF + FE + EC

        = AF + AF + AF

        = 3 AF

Example 4

如圖, AC = CE = EF = 4cm而且 AB // CD // EF. 若 AB = 8cm, 求CD的長度。

[接連AF ，其與 CD之交點為G。]

BD = DF

考慮  ΔAFB

BD = DF

GD // AB

( AG = GF

和 GD = ½ AB

       = 4cm

考慮 ΔAEF

AG = GF

AC = CE

CG = ½ EF

    = 2cm

CD = GD + CG

   = 4 + 2

   = 6cm

練習

Ex.5B 1, 4, 7

Theorems of equal ratios

當直線穿過三角並平行於其底邊，它會按比例分開三角形的兩邊。

[Reference: equal ratios]

相反，當按比例分開三角形的兩邊時，其直線一定並行於三角形的底邊。

[Reference: converse of equal ratios]

例子

Ex.5C 1, 4

練習

Ex.5C 2, 3

垂直平分線Perpendicular Bisector Theorem

任何一點出於垂直平分線，其距離所對應的直線一樣。
[Reference: prep. Bisector theorem]

角度平分定理Angle Bisector Theorem

任何一點在角度平分線上，其距離一樣。

[Reference: ∠bisector theorem]

Recommended Exercise:

5B 8, 9, 10

5C 5 - 8

5D 7, 8, 10, 11, 14 - 20

