Correção dos exercícios de P.G. _3(página 161_83/84)

83.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos a diferença entre a soma das áreas dos triângulos(St) e a soma das áreas dos retângulos(Sr). Ambos construídos, da maneira descrita no enunciado do problema, indefinidamente.
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Existe uma fórmula para efetuar esse cálculo?

Sim, pois St e Sr são as somas de duas P.G. infinitas. Logo para calcula-las usaremos a fórmula:

Dados                                                          Resolução

                                                                   1º passo: Vamos desmembrar a figura, ou seja, separar os triângulos dos

                                                                   retângulos. E calcular a área, de cada um deles.

AB = 6; AC = 8

M ( ponto médio de AB                                                   

N ( ponto médio de AC

R ( ponto médio de AM

S ( ponto médio de AN

                                                                                               2º passo: Vamos escrever as duas seqüências:

                                                                                               áreas dos triângulos: (24, 6,...), que é uma P.G. infinita

                                                                                               áreas dos retângulos: (12, 3,...), que é, também, uma P.G. infinita

                                                                                               3º passo: Vamos calcular a soma de todas as áreas:

[image: image5.wmf]1

1

a

S

q

=

-

          


[image: image33.wmf]2222

1

91697

161616

2

16

117

16

7

a

rrrr

SSSSS

q

r

S

pppp

p

-

×

=Þ=Þ=Þ=Þ=Þ

--

Þ=


84.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos:

a) A soma dos perímetros de todos os círculos construídos;

b) A soma das áreas de todos os círculos construídos.
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Existe uma fórmula para efetuar esse cálculo?

Sim, pois são as somas de duas P.G. infinitas. Logo para calcula-las usaremos a fórmula:

Dados                                                                                                      Resolução                                                                                                                              

r = medida do raio do círculo maior                                                       De acordo com os dados teremos a seguinte seqüência:

as medidas dos raios, dos demais círculos, será sempre igual

 a 
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da medida do raio do círculo anterior.

                                                                                                                Ou seja, uma P.G. infinita, na qual, temos: 

Observação: será preciso recordar um pouco da geometria plana.
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1) Perímetro de um círculo é o mesmo que comprimento da circunferência. Para efetuarmos seu cálculo, usamos a fórmula:

2) Para calcularmos a área de um círculo, usamos a fórmula:
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             a) Para calcularmos os perímetros dos infinitos círculos, basta efetuarmos a multiplicação, de cada um, dos raios da seqüência acima por
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                                                                                                                Assim, ainda, temos uma P.G. infinita, na qual:

    Agora é só encontrar a soma dos infinitos perímetros.


[image: image4.wmf]1

343

1

444

22224

111

8

a

rrrr

SSSSS

q

Sr

pppp

p

-

×

=Þ=Þ=Þ=Þ=Þ

--

Þ=


[image: image10.wmf]2222

1

91697

161616

2

16

117

16

7

a

rrrr

SSSSS

q

r

S

pppp

p

-

×

=Þ=Þ=Þ=Þ=Þ

--

Þ=

             b) Para calcularmos as áreas dos infinitos círculos, basta elevarmos   os raios, da 1ª seqüência, ao quadrado e multiplicarmos, cada um desses quadrados, por 
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                                                                                                                Assim, ainda, temos uma P.G. infinita, na qual:

    Agora é só encontrar a soma das infinitas áreas.
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