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CORREÇÃO DE EXERCÍCIOS (páginas 155-6)

Dica: Todas as vezes que você for resolver um exercício de matemática, lembre-se que a interpretação e a organização são primordiais.

1º passo: leia o exercício com muita atenção;

2º passo: no caso de encontrar palavra(s) desconhecida(s) no texto, procure o(s) seu(s) significado(s) em um dicionário;

3º passo: organize os dados do exercício e o que está sendo pedido;

4º passo: verifique se existe(m) fórmula(s) para a resolução do exercício. Em caso positivo, substitua os dados na fórmula para encontrar o resultado.  

46.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor da razão das Progressões Geométricas (P.G.).
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Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é: onde q é a razão, an é um termo qualquer, a partir do 2º e an-1 é o termo antecessor de an.

a)Dados: a1=3, a2=6, a3=12,...    Resolução: fazendo-se: an = a2=6 e an-1= a1=3, teremos: 
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b)Dados: a1=-2, a2=8, a3=-32,... Resolução: fazendo-se: an = a2=8 e an-1= a1=-2, teremos: 
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c)Dados: a1=320, a2=322,...         Resolução: fazendo-se: an = a2=322 e an-1= a1=320, teremos:

d) Dados: a1=
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, a2=
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,...       Resolução: fazendo-se: an = a2=
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e an-1= a1=
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, teremos: 
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e) Dados: a1= 
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, a2= 
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, a3= 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image11.wmf]5

,...  Resolução: fazendo-se: an = a3= 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image13.wmf]5

e an-1= a2= 
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, teremos: 
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47.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor do 8º termo da P.G.

Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é : 
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 onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º (nesse caso o 8º termo) a1 é o 1º termo e n é a posição do termo procurado.
[image: image47.wmf]22

22202

20

3

339

3

qqqq

-

=Þ=Þ=Þ=

Dados:                           Resolução:

an= a8=?                         
a1=800

a2=400

n=8

48.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor do 6º termo da P.G.

Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é : 
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 onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º (nesse caso o 6º termo) a1 é o 1º termo e n é a posição do termo procurado.
Dados:                           Resolução:
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an= a6=?                         
a1= 
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a2= 
[image: image19.wmf]4

9


n=6

49.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor da razão de uma P.G.
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55516

4

9

666666

2

3

2243222264

33923333729

aaaaaa

-

+

æö

×

æöæöæöæö

=-×Þ=-×-Þ=-×-Þ=-Þ=-Þ=

ç÷

ç÷ç÷ç÷ç÷

-×

èøèøèøèø

èø

Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é :         onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º e an-1 é o termo antecessor de an.

Dados:                       Resolução:

a2= 105                                  Como a2 não é o antecessor de a10, não podemos usar a fórmula acima. Então usaremos a fórmula do termo geral:
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a10=1021                             , onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º (nesse caso o 2º e o 10º termos) a1 é o 1º 

                                   termo e n é a  posição do termo dado. Teremos então um sistema com duas equações e duas variáveis.
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                                    A operação que está sendo usada no 2º membro das duas equações é a multiplicação. Então aplicando a sua

                                    operação inversa (divisão), eliminaremos o fator comum “a1”e encontraremos o valor de “q”.
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                                     Mas, não devemos esquecer que a razão procurada é de uma P.G. crescente, logo existe apenas uma resposta, ou

                                     seja, q = 100                     

50.

A instrução que a pessoa recebeu, foi que a cada dia deveria nadar 50% a mais que no dia anterior. Então se considerarmos que no 1º dia a pessoa nadou “x” metros, teremos a seguinte seqüência:
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E assim sucessivamente, resultando na seqüência 
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, que é uma P.G. com a razão igual a q =
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O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o número inteiro mais próximo da quantidade de metros que a pessoa deverá nadar no 6º dia, ou seja, o valor aproximado do 6º termo da P.G.

Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é : 
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 onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º (nesse caso o 6º termo) a1 é o 1º termo e n é a posição do termo procurado.
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Dados:                           Resolução:

an= a6=?                         
a1= 20
q = 
[image: image25.wmf]3
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n=6                               Fazendo-se a aproximação do número 151,875 pelo método científico, obteremos o número 152. Dessa forma a 

                                     pessoa, deverá nadar aproximadamente 152 metros no 6º dia. 

51.

O enunciado do problema coloca a seguinte situação:

No período das 23h às 6h, o número de internautas, a cada hora, corresponde a uma P.G.. Dessa forma, temos a seguinte correspondência:


[image: image26.wmf](

)

(

)

12345678

,,,,,,,

2324123456

aaaaaaaa

horas

¯¯¯¯¯¯¯¯


O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o número de internautas: a) às 23h, que corresponde ao a1;  b) às 6h, que corresponde ao a8.

Existe uma fórmula para esse cálculo?

Sim, a fórmula é : 
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 onde q é a razão, an  é um termo qualquer, a partir do 2º (nesse caso o 6º termo) a1 é o 1º termo e n é a posição do termo procurado.
Dados:                                    Resolução:

2h = 2000 pessoas                 2h corresponde ao 4º termo da P.G., então, 
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5h =   250 pessoas                 5h corresponde ao 7º termo da P.G., então, 
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                                               A operação que está sendo usada no 1º membro das duas equações é a multiplicação. Então aplicando a sua
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                                               operação inversa (divisão), eliminaremos o fator comum “a1”e encontraremos o valor de “q”.
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                                                Substituindo-se o valor da razão em uma das equações do sistema, teremos:

a) Então o número de internautas às 23h é de 16000 pessoas.

b) [image: image55.wmf]3
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Neste item devemos encontrar o valor do 8º termo da P.G., ou seja:

Logo o número de internautas às 6h é 125 pessoas.

52.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor, em metros, da distância total percorrida por um automóvel, após 4 segundos de ter sido freado.

O problema informa que após o 1º segundo, o carro percorreu a distância de 27m. E que nos segundos seguintes, a distância percorrida é igual a  
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 da distância percorrida no segundo anterior. Trata-se portanto de uma P.G., com razão q= 
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Dados                                   Resolução

a1= 27                                   
[image: image32.wmf](
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q = 
[image: image33.wmf]1
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                                    distância total após o 4ºsegundo = 27+9+3+1, ou seja, distância total após o 4º segundo = 40 metros.

53.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para calcular o valor do 1º termo de uma P.G. oscilante, ou seja, uma P.G. com q<0.

 Dados                            Resolução
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            Temos um sistema de duas equações, com quatro variáveis. Logo, para resolve-lo, precisamos fazer uma 

            substituição de forma que fiquemos com apenas duas variáveis.
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            Usando a fórmula do termo geral da P.G., teremos:

                                         A operação que está sendo usada no 1º membro das duas equações, é a multiplicação. Então aplicando a sua

                                         operação inversa (divisão), eliminaremos os fatores comuns “a1” e  (1+q3). Assim, encontraremos o valor de “q”.

                                           Mas, como a P.G. é oscilante, só poderemos usar q = -2.

                                           Para obtermos o valor do 1º termo, basta substituir o valor de q em uma das equações acima. Então:

54.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor de x.

Dados                                       Resolução

[image: image58.wmf]21
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(2x, 22x, 23x,...) é uma P.G.       Como sabemos que a seqüência dada é uma P.G., a primeira coisa a ser feita é encontra a razão dessa P.G.:

                                                   Agora, sabemos o valor da razão, do 1º termo e do 10º termo. Se aplicarmos a fórmula do termo geral da 

                                                   P.G., fazendo-se an = a10, “x” será a única variável.    

 55.

 O que está sendo pedido?  

 Pede-se para encontrarmos o valor da razão entre as áreas da mancha de óleo no final do 7º dia pela mancha de óleo no final do 1º dia.

 Dados                                                          Resolução
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O formato da mancha é circular;                  Pelos dados, é possível verificar, que os raios, da mancha de óleo, são termos de uma P.G. de O raio do círculo do 1º dia é r metros;          razão q = 2. 

A medida do raio, dobra a cada 24h.             

                                                           A mancha é circular, logo sua área é calculada pela formula da área de um círculo, ou seja,

                                                                        1º dia: 
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                                                                        7º dia: 
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                                                                         razão entre as áreas das manchas: 

                                                                        A razão entre as áreas das manchas é 4096m. 

56.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para calcularmos: a) o valor de “y”;        b)o valor da razão da P.G..

Dados                                                   Resolução
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( 4y, 2y-1, y+1,...)                                a) A seqüência dada é uma P.G., então existe uma razão 
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. Aplicando a fórmula teremos:

                                                              b) Agora, substituindo o valor de “y” na P.G., teremos : 
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                                               Aplicando, novamente, a fórmula da razão da P.G., encontraremos o seu valor. Então:
        

57.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para calcularmos o valor de “x”, para que a seqüência dada seja uma P.G..

Dados                                                   Resolução

(3x+1, 34-x, 33x+1)                                   Queremos que esta seqüência seja uma P.G. então,  existe uma razão  
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58.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para calcularmos a quantidade de termos da P.G. dada.

Dados                                                   Resolução
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                            Podemos calcular o número de termos de uma P.G. usando a fórmula do termo geral. Mas primeiro

                           devemos encontrar o valor da razão da P.G..
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                                                            Logo, esta P.G. tem nove termos.

59.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para calcularmos a idade de três irmãos, sabendo que elas formam uma P.G. de números inteiros.

Dados                                                   Resolução
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                                         Nos foi dado um sistema, com duas equações e três variáveis. Para resolve-lo, devemos efetuar

                                       uma substituição das variáveis, de forma a ficarmos com apenas duas variáveis. Como nossa P.G.

                                       tem um número ímpar de termos, a melhor maneira de substituir é:
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                                                               Portanto, as idades dos três irmãos são: 1, 4, 16 anos.

60.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para verificar se as medidas do lado, da diagonal e da área de um quadrado, nessa ordem, formam uma P.G.. Em caso positivo, qual é o valor razão?

Resolução

Se dermos os seguintes nomes as nossas variáveis:
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61.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para verificar se as medidas dos lados, de um triângulo retângulo podem formar uma P.G.. Em caso positivo, qual é o valor razão?

Resolução

Lembre-se que triângulos retângulos são aqueles que têm um ângulo igual a 90º. E que seus lados recebem nomes especiais, ou seja, catetos e hipotenusa. Sendo a hipotenusa o lado oposto ao ângulo de 90º e também o que tem maior medida. Dessa forma, se esses lados formam uma P.G., a razão, da mesma, será diferente de 1. 

Devemos também lembrar que o Teorema de Pitágoras (h2 = c12 + c22), é válido para todos os triângulos retângulos.

Vamos supor que a seqüência (c1, c2, h) é uma P.G., na qual c1 e c2 são os catetos e h é a hipotenusa. Logo, teremos:
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Vamos agora relembrar da seqüência, que consideramos como P.G. E substituir os lados do nosso triângulo pelos termos de uma P.G. em função do 2º termo e da razão. E logo após substituir os valores encontrados na equação acima:
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A equação acima é uma biquadrada, assim substituiremos:
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x’ é um número positivo, mas x” é negativo pois raiz quadrada de 5 é maior que 1. Como estamos trabalhando com números Reais e esse conjunto não tem raízes de índice par com radicando negativo, só poderemos usar o valor de x'
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Obs:

A razão negativa, não pode ser usada, porque nesse caso,

teríamos uma P.G. oscilante, fazendo com que o segundo 

termo da P.G., que é um dos catetos do triângulo tivesse 

medida negativa.

Resposta: Sim, os lados de um triângulo retângulo podem formar uma P.G. com razão  
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62.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor da razão de uma P.G..

Dados                                                   Resolução

[image: image68.wmf]2

árear

p

=×


[image: image69.wmf](
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Um número, por exemplo “x”;             Para encontrarmos a razão da P.G. dada, usamos a fórmula: 

E a P.G.: (6-x, 14-x, 38-x)                    

63.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos: a) os dois valores possíveis da razão de uma P.G.;  

                                              b)se q > 0 e 
[image: image44.wmf]1
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, o valor da soma dos três primeiros termos da P.G..

Dados                                                                                                     Resolução

[image: image70.wmf]3

4

1

2

323

412

qqq

-

×

=Þ=-Þ=-

×

Todos os termos da P.G. são diferentes de zero.                                   A primeira coisa a ser feita é escrevermos uma P.G. a partir A partir do 3º termo, cada termo é igual à soma dos                                          dos dados, ou seja:

dois termos anteriores.       

                                                                                                                a) Agora, devemos encontrar o valor da razão da P.G.:

temos, então uma única equação e duas variáveis. E, além disso, a variável “q”, a qual estamos procurando o valor, não está na última equação obtida. Assim, precisamos efetuar uma nova substituição:

                                                                                                                b)

Continuação do exercício 63:
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64.

O que está sendo pedido?  

Pede-se para encontrarmos o valor de um número real “r” e os valores correspondentes de a, b, c.

Dados                                                                                                     Resolução
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