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Esercizio 1. [7pt.] Sia V lo spazio vettoriale reale generato dalle funzioni

sin x, cos x, ex, e−x,

e sia 〈 , 〉 il prodotto scalare su V definito da 〈f, g〉 = f(0)g(0) + f ′(0)g′(0).

(i) Si trovi la matrice associata al prodotto rispetto alla base {sin x, cos x, ex, e−x};

(ii) si determini se tale prodotto scalare è degenere o non degenere;

(iii) si determini lo spazio ortogonale al vettore sinx + cos x.



Esercizio 2. [7pt.] Nello spazio vettoriale reale R
4 sia 〈 , 〉 il prodotto scalare avente come

matrice associata alla base canonica
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2 0 0 1

0 −2 −1 0
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1 0 0 1
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(i) Si trovi una base ortogonale;

(ii) si trovi, se esiste, un vettore isotropo non nullo.


